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a. 
Ad Noviliſimos gt. ue w.” os erudith 
Societate Regali ad Scientias omo/Os 
das inſtitutz. 


KARA R eſtitiflis Phuejophie viri No: 
A@ABz WW; / biliſſemi ) ne cuiquam aut fludi- 

Z) © um aut nomen ejus ( ficut olim ) 
M4 Indibrio fit vel inboneftum habe- 


—_ veſtra abſterſiſtis. Scientiarum 
ftudiis Materiam &» SupelleClie 
lem prebuiſits, Societatis Corpus 
luce veſtra illuSre, exteriſque gentibus conſpicuun 
reddidiftis ; ; fa ut que in operibus nature mirabilis. 
aut nova ubicunque inventa ſint , ad Societatem ve- 
Stram potiſſimum tranſmittantur, &» de cauſis eorum 
Judicia weſtra expeSientnr. Ingenium ſuum a vobis 
unuſquiſ. que ſpefleri &+ probari magni aſtimat. Us 
nius alteriuſve Geometre wel Phyſici commendatione, 
ad fludium Philoſophie pantci excitantur. Nimirum 
boc ipſum augende Scientiz unum &» magnum adju- 
mentum eft, Ouod ad negotia publica nati &+ inſtitut i, 
bominibus otio abundantibus ad colendam hogs: =6 
pbiam animos addidiſtis, fine quorum longo & webe- 
mente fludio, neque Geometria neque Phyſica ( quibus: 
omnis Scientia Naturalis continetur ) expeSari po- 
teſt. Neque wero ab illis tempore &+ ſtudio quantocun- 


que 
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44 ater. Infamiam iam dignitate 
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=. que ſineopeveſtra Sciontie ille tam difficiles , qua =, 
x a rumque principia &» fundamenta adeo alte defoſ _ 
ſunt, acquiri poſſunt. | 
Neſcitis forte(Viri Excelſs qui boc genere Sapientie 
neque ad gloriam neque ad quaStum indigetis ) in ho- 
minibus aliis duc ille res Gloria Opes quanta pa- 
— riunt certamina ingeniorum. Scitis quantis certant 
© Cconviciis Philoſophi , &» quam ſunt convicia Civinm 
paci publice inimica. Hac ne fiant, 'wveſtrum eft non 
certantium prohibere. Quod quidem et; de Scriptis 
Jam ante publicatis quam ad wos ferantur, facere im- 
- poſſubilz ſut ; ne recipiantur tamen', neve a wobis in 
TranſaGionibus ſcurrilitas nlla aut ſcomma in lucem 
prodeat impedire facile eft.. Quid enim hominem in- 
genii reGii terrere a ſcribendo magis poteſt, quam ob- 
noxinm ſe fore ſcire contumeliis emmlantinm, Phila-, 
ſophia nt creſcat, libera eſſe debet, nec metu nec pudone 
coercenda. Lucem ſuam naturaliter tanquam vin. Sj- 
lice concluſam gerit. Inde frequentibus ingenior un 
colliſtonibus ſcintillule excutiende ſunt, que foventi-. 
bus wobis clariſſume & conſtanter magna generis ba. 
mani commodo ( ornamento tandem collucebunt.” At. 
que huc ſpeGiat bic Libellus quem wobis offers dedi. 
coque,in quo ſurgentes ex Walliſui © Hobbeſti colliſeo- 
nibus ſcintillulas vobis oftendo; quas, ſi mereantur, 
veſtrum eſt fowere, @>.conatum Authoris equo animo 
accipere qualemcunque. _ | 


Celſrtudinum weſtrarum ſerous bumillimus 
| R. R. 
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PRAFATIE. 
X qo. Ceperunt agitar controverſie Mithematice inter 
Hobbctum & Wallitum, elupf ſunt riziati fre annt. 
©ueſhones autem iter illos diſputate t1tins Geometrie 
ſunt diffcillime , & maxim? merwxuTH , de quarum 
demonitratione adco haGtenus deſperatum et , ut qui hodie 
unins cujuſlivet illarum demonſtrationem inveniſſe ſe pre> 
dicaret , pro inſano aut ridicule arrogante & ceteris Mas 
thematicis baberetur. Contentioni huic occafionem prebuit Hobbclii liber 


.giridam De Corpore editus incuente aj) Domini 1653 , qui liber contine= 


bat inter alia , Principia aliquot Geometrica 4 Principis hadie receptis dif< 
crepantia , & preterea demonſtrationem (ut vocabat ille) equalitatis intcy 
lineam quandam retam , & quartzam partem circumferentie Circuli. Dis 
fplicuit pleriſyue Mathematicis fiducia bec Hobbctii , preſertim clarioribus 
&* Academicis , qu:rum fortaſſe nounulli arbitrati ſunt difficillima queque 
Geometrie Problemita ſibi ſolu invenienda reſervari. Ttaque ad evertendam 
demonſtrationem illam , & Hobbcſi Geometriam univerſam , edidit libruns 
Johannes Wallifius in Academia Oxonienſi Profeſſor Geometrie publicus , 
cut titulus erat Elenchus Geometrie Hobbiane. 'Ex owls apyere: 6 monte: 
Gr. Geftumque eſt bellum perpetunm inter ills fine induciis Geometricum. 
Nibil enim fure ab altero ſcriptum eft quod ab altero non eſt puvlice oppug= 
aatum. 

Admirabar eg1 Propoſitiones Hobbeſii tot & tam difficiles > magis autem 
pertinaciam ej , quod contra Geometrarum hujus ſeculi ejtum , atque cti- 
am aliquando contra Enclidem & Interpretes ejus , ideſt contra ipſos Geg- 
metrie Patres contendere non deſineret. Ex altera parte non minus admira= 
bar (cum multi aliis) ejuſdem in d/rinarum generibus ali tum rationum 
vim tum diciionss perſpicuitatem. Cogitavi ergo fieri poſſe ut viderit alle , in 
Principiis receptis aliquid minus accuratum quam oportuit, qu1dque aliorum 
fugerat diligentiam. Ttaque cum ipſius tumWallitii demo-(frationes quan- 
tum poſſem, decrevi diligenter legere & perpenderes Legi, examinari, judi= 


 cavi, & judicium publico, ipſe libens aliorumn omnium qui Mathematice ſiu- 


dio deleantur, judicium ſubiturus. "= Manitcitas 
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1- Unum eſt Ens , five res quecunque , vera vel fida , quitenus compa- 

' ratur cum pluribus, vel cum numero rerum * Dicitur quoque licet impropris, 

Unitas. Ee, - 

| 2+ Numer eft plura Una, five p;ures Unitates. Sic Numerum defini- 
it Euclides 5 nec (fi non ita definiſſet ) aliter aefiniendyus erat. 

Peri autem hec non docentur, quis dofirine de Definitionibus nondum 
ſunt capaces 3 ſed pro Uno habent charafterem ipſum, nempe bunc, 1, pro 
duobus bunc 2, & fic deinceps. Attamen ſic quoque numeros legere, addere, 
ſubſtrabere, multiplicare & dividere, non judicio , ſed memoria ſatis celeri- 
zer diſcunt ; & poſtea, creſcente cum etate rerum cognitione, quoties opus eft, 
#in rerum ſuarum rationibus diftinguunt inter num & Unum ſatis dextre, 
Iumine naturalt.. Tidem vero fi quam Arithmeticam in Schola didicerunt, 
ad docendum uterentur , charafteres iſtos pro rebus ipſfis perpetuo forſan ha- 
bitnri eſſent. | 

Viderunt hoc ſcriptores Algebre cum pro Unitate ſupponere docuerunt U- 
nam rem , & arti ſue impoſuerunt nomen Colicam 4 Cola, voce Italica 
fignificante Rem z etiam artem ſnuam appellavernnt Arithmeticam Specio- 
fam , quia ſupponebant pro Unitate aliquam rerum Speciem , wut Xume- 
rum, lineam, planum, ſolidum, &c. quam multiplicabant, dividebant, ad- 
debant , detrabebantque prout problema inveſtigandym peſtulabat , per unu- 
Meroye 

3. Ex Uno fit numerus duabus operationibus, Additione, vel Multiplita> 
tione equalium. Nam etiam Multiplicatio Additio eft, ſed equalium e- 
qualinm dico, quia quicquid in operatione Arithmetica pro Unitate ſuppo- 
aitur , idem fibi equale permatet uſque ad finem operationis. Alioqui fal- 

| ſa eft. Neque enim Additio, neque Subſir aftio, neque Multiplicatio, neque Di- 
viſio mutat rei numerande naturanÞ® ant ſpeciems 

Ab Uno per Diviſionem atque etiam per Snbſtraftionem fit partium aliquo- 
tarum numerus. Diviſio enim idem eſt. quod SubſtraGio minoris 4 majore quy- 
zies fiers pateſt, 

4- Manifeftum ergo eft , multplicari-mbil poſſe per Unum \ nam Unun 
per Unum non amplins Uno facit. 

5. Neque ergo Unitas ipſa eft Numerus , ſed Res five Species numerata. 

6. Certum etiam eſt, ſi Numerus dividatur in ſua una , puta decem , per 
decem pedes , numerum quotientem eſſe pedum \, & propterea idem eſſe inter 
multiplicandum vel dividendum dicere decem Unitates per decem Unitates, 
& ſimpliciter decem per decem. Etiam idem eſſe decem pedes multiplicare 

per decem pedes, & ſimpliciter per decem > quia multiplicatio non mmtat 

af Speciem. 


> 


Speciem. Preterea mnltiplicari quicquam poſſe_niG per namerunt, ab, 


aum didn eſt. . | | . 

7. Quando Numerus multiplicat mmerum fibi equalem , Multiplicans 
Radix , Numerhs produtins Quadratus dicitur. Ut quia 3 multiplicans 3 
producit 9, Numerns 3 dicitur Radix , & Numerus 9 dicitur Quadratuss 
Figuram autem quadratam non efficiunt. . ©uanquam enim ita collocari poſe 
ſent calculi 9 vel 16, ©. nt imaginem quandam in auimo excitent figure 
quadrate, non ſunt tamen figura quudrata magis quam 9g vel 16 Temporas 
Nec minus Numerus quaayratus eft centum ſoliai in ſaeculo conttridi, quant 
ſuper tabulam quadratam quomodocunque ordinatis 

8. Figura quadrata fit dadtu linee refe in fibi equalem & ad angulos 
retos adjacentem. Deſcribit ergo dufins ille ſuperficiem , id eft quantitatis 
Speciem novam , & illa ſuperficies dufta in aliam reftam equalem prioribus 
&- ereflam , deſcribit ſolidum , id eſt Spetiem quantitatis tertiam & wl- 
#1mMams 

Nam ultra ſolidum , quantitatem nul] am cognoſeit Geometria» Arith- 
meticorum enim Surdiſolida , Duadrato-quadrata , Duadrato-Cubi, Cubi- 
cubi meri numeri ſunt , Figure noz ſunt. Magna igitur differentia eſt inter 
id quod fit 4 duarum refarum in ſe dulione, & id quod fit 2 duorum 
numerorum in ſe multiplicatione , nimirum quauta eſt inter lineam & ſu> 
perficiem , vel inter ſuperficiem & ſolidum. Hec antem ſpecie differunt, adeo 
#t alterum eorum nulla multiplicatione ab alter ſuperari poſſit 3 & proinde 
(ut dicit Euclides) nullam habere inter ſe rationem , nec comparari ſecun- 
dum quantitatem poſſint. Magna'item differentia eſt inter Radicem numer 
quadrati, & quadrate Figure latus. Radix enim eſt numerus , & ſui qua= 
drati pars aliquota> ſed latus, figure quadrate pars non eſt» Innumera 

funt quadrata que numeris efferri non poſſunt , qui numeri Radices nullas 
habent , ſed Fignre quadrate omnes latera habent. Duod fi dicatur Ras 
dicem in lis nnmeris non-quadratis ſatis prope accedere aliquando ad veram 
lateris longitudinem , nempe , fi latus dividatur in partium numerum ſatis 
magnum z verum non eſt. Nullus enim numerus partiuns ſatis magnus eſt, 
»quia quadratum dari poteſt , omni data magnuitudine majus. Nam quod 
deficit 1 pede in latere 100 millium pedum , deficiet una ſemidiametro ters 
re inlatere totidem ſemidiametrorum terre 

9. Multiplicatio Diviſoris per Duotientens reſtituit diviſum. Sit enim 
diviſus 20 Per 5, & Quotiens erit 44 Sed & multiplicato 5 per 4, produ= 
Gus erit rurſus 20. 

10. Idem etiam verum eſt in numeris Coſicis. 

Sit enim divideudum 4, 4 per 1 A. certum eft Duotientem eſſe 4 A. 
Ergo quia diviſor multiplicans Quotientem reddit diviſum 4 A, produdius 
non evit (ut Mathematici multi putant)) 4 Quadrata ab A five 4 AA. Si 
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Buclunt 4. 4. Additio _ autem totidem 2- 
SiFrualinm 16 plicatio. Daare 2 A multiplicata per 2 4 
FS cit tarntum 4, SWHdrate ab 2. © ET Cr * ; 
7 11. Sin pro Re numerata ponatur Unus numerus (nam wt aliarum re- ba 
"4 Tam , ita uumerorum numeras eft ) ut quando quinque binarii © unus bi- 

bF-> narins multiplicati ſent in ſe, produdins erit , non 5 binarii ſed 10 binarii, 
© 23d eſt quinque numeri quadrati , quorum uninus cujnſque radix et binarins. 
5 "  Cuus rei cauſa beceſt , Quod binarius etfi unns ſit binarins , due tamen 

og Agte ſunt Unitates, gue multiplicate in ſe faciunt quatuor, numerum quadratum. 

RB Druod contingere non poteſt multiplicsando aliud quicquam preter numerum. 

$23 + Itaque quinque linee multiplicate in duas, nunquam facient ſwperficiem. E- 
, tiam nniverſaliter falſum eſt ex multiplicatione longitudinum fieri poſſe ſu- 

perficiem. : 
- Ab bu Principis, aſſumpturus ctiam que ab Euclide & wveteribus de- 

monſtrata & recepta ſunt , accedo' ad controverſiarum inter Hobbetium & 

Wallifum Examinationem. 
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llifius ibrum- de Arithmetica Infinitorum ediderat , cujus pro 
6 poſitio prima erat hc |[ $i proponatur Series quantitatum- Avith- 
pd metice Propertionalium , ſive juxta ordinem.- naturalem numerorum 
' perpetub creſcentinm 4 Punto fre o (puta-0;1; 2 3, 4y&c.) proc 
poſtum fit inquivere'quam rationem. habet earum. agpyegatum. ad aggrega= 
tum totidem maxime 4qualium. Concludit autem, rationemeſle ut x ad 2, 
Quod verumeſt, nec negat Hobbeſius. | 
Quod autem ab Inducione arguat , cum poſſet per*Syllogiſmum , id 
reprehendit, Ponantur enim ordine numeri o, 1, 2,3, 4, & ſupra i llos 
cundem ordinem fed inverſum hoc modo 2, }, 3,3, 2. Manifeſtum eſt, ag- 
gregatum ex ambobus xquale eſſe totidem maximis3 & propterea utriuſ= 
vis feriei duplum efle. ' Que probatio legitima , brevis &- perſpicua eſt. 
Vitium ergo crat Inductione uti, que ( ubi particularia omnia percurri 
nequeunt) nec legitima eft, nec brevis eſſe poteſt. | 

Reprehendit preterea quod paulo poſt ſubjungit, Nempe, eandem fore 
rationem 1 ad 2, etiamk ſeries illa quantitatum, fuerit infinita« Frimo, 
quia etfi propolitio aliqua univer(aliter vera fit, id eft de Omni , Non oh 
eam rem vera crit de numero Intinito. Neque enim rationem habet nu» 
meri 1 ad numerum 2, aut Rationem omnino ullam_Infinitum ad: fini- 
tum. Secundo, ctii Magnitudo non abfurde dici poſlit Infinita , propter 
fignificationem rei nondum determinate , ut quando quanta fit non eſt 
dictum ; non tamen rec&e dici poteſt Trfinita quantitas. Quanti enim 
omnistanta eſt, 1d eſt finita 3 neque quiſquam ungquam dixit de re qua- 

cunque quod-efltt Infinite tanta. * | | x 
Reprehendit ctiam yuod. Wallifius dixerat Infinitum Infinito alterum 
altcro eſſe majus, & probare conatus.lit argumento tali. Sit A B terapus 
C Fins 


De Rationum calculs per magnitudines Infanitas. 


| 2) pert 
Finitum. _A_B Ab inſtante ol B in conſcquentia tempus ſit In- 
' flnitum;” Ergo ab & in cofifequentia,tempns-eritetiam Infinitam, idem- 
que OS IL tempus+ ab inſtapte:B in, conſequentia, quantitate Fini- 
ta APs, 8 5 EL DG RT 

Hajuſmodi argutiz ctfi pro. demonſtrationibus valere permitterentur, 
non tamen ſequeretur Infinitum ilJud a B vel ab A in conſequentia ha- 
bere ad finitam quantitatem .A B rationem, aut 1 ad 2, aut aliam quam- 
cunque, chm Infiviti ad Finitum-ratio -omnino nulla fit. Sed hujuſmodi 
ratiocinationes nihil.valcpt, _ Siquidem.enim fimiliter argueremus ab in- 
ſtante- B & ab inſtante A in precedentia ,- haberemus Infinitum tum 3 
parte ante , tum a parte poſt, quod haberet tamen duos terminos, alte- 
rum in A, alterum in B, 'id eſt Infinitum quod duos habet terminos. 

Videre hinc.eft , quibus induere ſe dithcultatibus: neceſſe eſt illos qui 
difputare audent de quantitate xci incotyprehenkibilis; quale cft omne- ge- 
nus Infiniti, five Temporis five Spatii. Itaque omnia ab hac prima ad 
propoſitionem decimam nonam.ipdeman{irata ſunt,. Necima nona autem 
ape, -- ii i, * | 2EEF: je IT | 
: - [Si proponatur ſeries quantitatum in duplicata ratione Arithmetice pro- 
portionalinm ( ſive juxta':ſericm unmerorum quadraticorum ) continue cre- 
ſcentinm & pundto vel" inchoatarum,y\ puta ut O, 1, 459, 16, Oc. propoſitum 
Kt inquirere quam babeat illa rationem ad ſeriem totidem maxime 4qua- 
im. 

Fiat inveftigatio per modunvinduCiionis ( ut is Prop. 1.) | 


SH=I==i==l7] 2 

IFr 2 & 31 

Et Sn Tx . 
Pe =rii=;[:ip © fic deinceps. 

Ratio proveniens eſt ubique-major quam ſubtripla ſex 1. Exceſſus antem 
perpetuo decreſcit prout numerus terminorum augetur 5 puta 572559 549 591 
+, Oc auto nimirum Fraftionis denominatore , ſive couſequente rations in 
fingulis locis numero ſenario (ut patet ) ut ſit rationis provenientis exceſſus 
ſupra ſubtriplam, ea quam habet Unitas ad ſextuplum numeri terminorum 
þoft O 3 adeoque, &c. 

Examinentur. Quod 5+ (cum FraQctio fit) xqualis eſt 7, id eſt dimi- 
dio Unitatis five unius Qyadrati ( nam ponitur x hoc loco prouno qua- 
drato) manifeſtum eft. Verum item eft quod 4 zquale eft 3 & 75 ſimul; 
quare & exceſſus 7 ſupra z eſt 5. * 

Rurſus habeat Series-tria loca <}i?%. Manifeſtum etiam eſt partem-ter- 
tiam ordinis inferioris efle 4, id eſt quatuor quadrata 3 & aggregatum or- 
dinis ſuperioris efle 5, id eſt quinque quadrataz ideoque majorem quam 
eſt 3 ordinjs inferioris quantum eſt quadratum. unum, five ;5 nume- 
x 1.25 Tertio, 


wie. 
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Fertid, int loca quatuor 53. Aggregatum ordinis ſuprioris eſt x4 
quadrata. Tertia pars ordinis 1nterioris eſt 12 quadrata. Maus ergo elt 
aggregatum ordinis fuperioris, nempe 14, quam tertia pars ordinis intc- 
rioris duobus quadratis, five ;x numeri 36. 

Quarto, fint loca quinque +:55:5:2:5 Aggregatum ordinis ſup=rio- 
ris eſt 30. Triens autem ordinis interioris eſt 263. Sup2rant autem 30 
quadrata, quadrata 26; quantum eft 3; quadrata, tive (maltiplicando tum 
80, tum 357 per 3) x43 vel 44, 1d eſt vicectima'quarta pars octoginta qua- 
dratorum. | 

Poſtremo ( non enim datur' procedere in infinitum ) fint loca ſex 
or xt ++ 21s, Ordo ſuperior eſt 55. Tertia pars ordinis inferioris cft 
5035 fuperant autem 55 quadrata, quadrata 50, quirario quadratorum, 
id eſt ;; ordinis inferioris. | 
\. Infert autem hinc propoſitionem hanc Wallifins | Cixm autem creſcente 
numero terminorum , exceſſus ille- ſupra Rationem ſubtriplam ita continuo 
minuatur, ut taudem quis aſſignabili minor evadat , (ut patet) ſiin in- 
finitum procedatur prorſus evaniturus eſt. Adeoque, fi ( que elt propoiitio 
21) proponatur ſeries infinita quantitatum in daplicata Ratione Arithme- 
tice proportionalinm (ſive juxta: ſeriem numerorum quadraticorum_) continue 
creſcentium, a pun#io ſwe © inchoatarum 5 erit illa ad ſeriem totidem maxi- 
me equalium, ut 1 ad 3. ] 

Sed hoc falſum cft. Etf enim 5,5, ;+, ;*, -:, &c. perpetuo decreſcant, 
manifeſtum tamen eft excefſam ſupra ſubtriplum procedere ad hunc mo- 
dum. 5 unius quadrati. ,; duodecem quadratorum. ;+ viginti quatuor qua- 
dratorum. -; triginta ſex quadratorum, 6& fic deinceps. Sed 5 unius mi- 
nox cſt quam ;; duodecem quadratorumz & h#c minor quam -; viginti 
quatuor quadratorum, &c, Ergo exceſſus ordinis ſuperioris ſupra partem 
tertiam inferioris perpetuo cre{cit pro numero. terminorum polt o. Qua- 
re fi ſeries procedat in infinitum, cxceſſus ejus ſupra ſubtgiplum ordinis 
inferioris in infinitum augebitur z tantum abeſt ut evaneſcar. 

Itaque Wallifius primo aberravita veritate hog loco. Erroris cauſa vis 
detur fuiſſe, Quod magiſtri. Arithmetici diſcipulos ſuos docere ut nume- 
ris ſuis 0 iplas vel rerum ſpecics, non ſoleant. Ubique Ig1- 
tur partes ſimiles fanquam zquales conlideravit z njimirumeuſu rerum vel 
judicio deſtitutus, inter 5,5, 4 numeri, & 3,7, * quadrati aut cubi non di- 
ſtinxit. 

Preterea manifeſtum eſt quod quanquam exceſſus 2, ;*,;7, &c. proce= 
deret in infinitum, mfinitum illud debet eſfe fimpliciter fine tine , non 
3ndefinitum tantum; aut qzantum eſt poſſibile, (ut excuſans ſe ad Sccieta= 
tem Regalem Wallifius dicit) nam ahoqui non ſequeretur id quod inde. in- 
fert, nempe exceſſum illum decreſcentem in infinicum, tandem evanitus 
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Accedamus ad calculum ſeriei — cabicorum 3 quz eft propo- 
ſitio Arithmetic infinitorum 39a his verbis | $i proponatur ſeries quan» 
titatum in triplicata ratione Arithmetice . proportionalium (ſve juxta ſeriem 
aumerorum Cubicorum ) continue creſcentium, 4 pundo vel o inchoararum, 
(pata ut 0; I 8, 27, 64, Oc.) propoſitum ſit inquirere quam babeat illara- 
tionem ad ſeriem totidem maxime equalium. 
Fiat inveſtigatio per modum induttionis ( ut in Prop, 1, & 19.) 

or ==r 2 141 : 

hi======;|7 

EritqueS rn ==" | 

Trot frrento=ri=;{cz- Et fic deinceps. 

R atio proveniens eſt nbique major quam ſubquadrupla , ſen %. Exceſſus 


ya 
autem perpetuv decreſcit prout numerus terminorum augetur , puta 5, 5,2; t, 


352 35 fc. auto rimirum fradtionis denominatore , five conſequente rationis, 
'in fingulus loci, numero quaternario, (ut patet ) ut ſit rationis provenientis 
exceſſus ſupra ſubquadruplam, ea quam babet unitas ad quadruplum numeri 
termiuorum poſt 0, Adeogue. | | | 

In prima ſerie 37, Vnizas eſt Unus Cubus. ordo autem infexior eft 2 
Cubi, cujus.pars quarta eſt dimidius Cubus. Quare exceflus ordinis ſu- 
pcrioris ſupra dimidium Cubum eſt dimidius Cubus. ; 

In ſecunda (crie ex locis tribus 54:5. Ordo ſupcrior ſt 9. Cubj. Quar- 
ra pars inferioris ordinis eſt 6 Cubi. Exceſſus eft 3 Cubi. Scd 3 Cubi ſu- 
perat dimidium Cubum. Exccfſus ergo creſcit. ' 

Sint loca quatuor 5.7.4; Aggregatum ſuperioris ordinis 56, Quar- 
ta pars ordinis interioris ett 27 Cubi. Exceſfas. eſt. 9 Cubi. $4 9 Cubi 
ſunt pluſquam 3 Cubi. Iraque exceſſus ſaperioris ordinis ſupra quartam 
partem inferioris , pro numero terminorum poſt o adhuc creſcit. 

Sint loca quinque ,{#.14. :7#:4. Ordo ſuperior et 100. Quarta pars 
ordinis inferzoris eſt 8o Cubi, Excefſiis eſt 20 Cubi , qui plures. ſunc 
quam 9 Cubi. Quare exceſſus, pro numero terminorum poſt o perpetud 
crelcit. | 

Ab hac propoſitione ſua 394 infert Wallifius 41am , quz hec eſt { Cum 
autem, creſcente numero terminorum , exceſſus ille ſupra rationem ſubqua- 
Crupl im ita @ntinuo minuatur , ut tandem quolibet afſignabili minor eva- 
dat, (ut patet.) fi in infinitum procedatur, prorſis- evaniturus eft» Adeoque 
ft proponatur ſeries influita quantitatum in triplicata Ratione Arithwetice 
f roportionalium ( ſive juxta ſcriem numerorum cubicorum.) continue creſcenti- 
un , 4 puncio ſeu © inchoatarum 5 erit ille ad. ſeriem totidem maxinse 4- 
qualium , nt 1 ad 4- Falla autem eft. Nam- exceſſhs qui pezpetud cre- 
{cit, evanc{cet nunquamm, 

 Quoniam autem tribus his Propoſitionibus doQrina Wallifii, de Libra, 
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tur, manifcftum eft, nihil abillo in libris ejus de motu demonſtratum e(- 
ſe, nec 2b hs Principiis (cum fat falſa ) quicquam demonſtrari pole 
& quoniam permulti homines bonis ingeniis prediti, 6 Geometrie ſtu- 
dioli, authoritate illius decepti, erroribusacquielcentes, {tudia ſua damno 
publico remiſerunt, cenſeo totam dodrinam illam Wallifi: de Arithmeti- 
ca Infinitorum ab omnibus Scienriis abigendam efle in perpetuum. 

Verum fi J/allifins negaverit loquutum ſe effe in his propolitionibus, 
de Quadratis & Cubis "a abſtra&e de Quadraticis & Cubicis numeris, 
& proinde ſententiam hanc injuttam eſſe ipſe vel alius dixerit > exami- 
nemus eas in numeris fimplicibus. 

Sit ſeries crgo ji, Ordo ſuperior eſt 1. Tertia pars infertoris 5. Exs 
ceflus eſt 3, non (ut Wallifins dicit) 5. 

Deinde ſecunda (cries ef 55: Superior ordo cft 5- Tertia pars in» 
ferioris 4. Exceſlus eſt 1 five 3. Sed 3 eſt major quam + quanta eſt ;« 
Crelcit ergo cxceſlus, 

Sint loca quatuor $:t#3, Apggregatum ſuperioris ordinis eſt 14. Ter- 
tia pars inferioris eſt 12. Exceflus eſt 25 qui major cft quam 1, five 4. 
Creſcit ergo adhuc. | 

Sint denique loca quinque :54::t:4:2)5. Aggregatum ſuperioris ordi- 
nis clt 30. Tertia pars inferioris eli 263. Sed 3o major eſt quam 26; 
quantum eli 33, quod c{ plus quam 2. Quare perpetuo crelcit. 

Itaque Propolitio illa etiam in numecris ablicatis falla eft. Sed ille non 
loquutus eſt de numeris abſtracts, ut cx eo intelligi poteſt, quod Propo- 
ſitiones illas ſcripſic in ordine ad inventionem Parabolarum ad ſua rectan- 
gula praportionum z & ex illis Proportionibus ad inventionem centro- 
rum gravitatis igurarum Parabolicarum. Numerus autem in abſtracto 
centrum gravitatis nun habet. Verum &< ic intelligi ſe voluit, cauſa er- 
roris erat, quod putarat Fractionem & Rationem, candem efle rem, Sed 
pcrtinet hoc ad controverbam ſcquentem. 


CONTROVERSIA II. 
Deo quod ſignificat vox Ratio apud Mathematicos, 


Y Ationem definit Euclides hoc modo. Ratio eft duarum magnitudi= 
aum ejuſdem geueris ſecundum quantitatem mutua quedam habitu- 

do] fatis:-obſcurt. Quamobrem in demonſiratione nuſquam ea uſus eſt. 
Hobbeſis eandem detinit efle duarum magnitudinum. ſecundum quantita* 


tem unins ad alteram Relatioz iplamque Rationem ( quando comparan- 
D : tur 


Y 


de Centro Gravitatis , etiam univerſaliter de natura Motus tota jnniti-. 


= 


tar magnitudines inxquales) efle quantitatem ſui generis : nam quoni- 

'am inzqualium unum altero majus vel minus fit, non abſurde dicetur Ra- 
tionem inzqualium eſſe quantitatem 3 & Rationem efſe inzqualitatum 
quantitatem. N-que differt hzc definitio ab illa Euclidis , preterquam 
quod fit verborum illoxrum bzbitudo quedam explicatio, diſtinguitque in- 
ter quantitatem abſolutam & relativam. 

IV allifius contra contendit, eandem cfſe rem Fractionem & Rationem 3 
nimirum, Fra&ionem 2 1dem efle quod Ratio 1 ad 23 & 4 idem quod ra- 
tio 2 ad 3, & fimiliter quamcunque Fractionem efle Rationem numera- 
toris ad denominatorem. Sed verumne an falſum fit facilis eſt exa- 
minatio. 

Nam fiquidem 7 fit Ratio 1 ad 3, & 2 Ratio 2 ad 3 (cum # ſit di- 
midia 2) Ratio 1 ad 3 erit ſubduplicata Rationis 2 ad 3. Cum tamen 
omnibus Mathematicis notiſſimum fit Rativaem 1 ad 3 ſubduplicatam 
eſſe Rationis 1 ad 9. | 5 

A falſa hac Rationis definitione nata eſt (ut neceſſirium erat) Ratio- 
num apud Wallifium Additio 6 Subſtractio falla. Dicit enim Rationem 
compolitam ex Rationibus 1 ad 3 & 1 ad 6 #qualem efle rationi 1 ad 2, 
quia + & ; faciunt 3; cum ex doctrina Euclidis & omnium Mathemati- 
corum, Ratio compoſita cx 1 ad 3 & 1 ad 6 eltratio 1 ad 18. Nam Ratio 
gue fit a duabus Rationibus (per Det. 5. El. 5.) ett Ratio facti ex ante- 
cedentibus in (ſe multiplicatis , ad factum ex conſequentibus ctiam in- ſe 
multiplicatis. Itaque cum antecedentes x 1n 1 faciant x , & conſequentes 

Zin 6 faciant 18, compolita Ratio ex 1 ad 3 & x ad6 erit Ratio 1 
ad 18. | 

Quare docrinam hanc quoque a Scientiis omnibus ablegandam efle cen- 
ſeo. Quia enim Scientia Mathematica dep2ndet tota a cognitione Ratio- 
nis, impoſlibile eſt ut Mathematicus fteri quiſquam poſlit, qui non intellj- 
git naturam Rationis. Ad evertendam Geometriam unus hic 1/alli/; 
error (ufficit , fi Profeſſorum publicorum authoritate ſuſtineatur. 


CONTROVERSIA ILL 


De Ratione reciangul: ab Parabolam, ad Parabo#- 
des ſolidun, ad Parabolam Cubicalem , + ad alis- 
as Figuras ipft inſcriptas. F 


Yod .triangulum refanguii candem habentis altitudinem & baſem 
_Jimidjum fit, onnibus notuip eſt.. Quod Parabola reRtanguli can- 
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dem altiftudinem 6: baſem babes! demonſtratum eſt ab Archimede, 

Sed Figurz ſunt aliz multz habentes candem baſem & altitudinem cum 
retangulo, deſcriptz verd vel ab altitudine vel a baſe. ſecundum certam 
rationem p2rpetud decreſcente z quarum ctiam ratfgnes ad rect angulum, 
& przterea centra gravitatis determinavit Hobbeſizs in l:bro de Corpore 
Cap. 17. Atque ctiam in tabulas congeflit. 

IWallifins autem « dito ante annos ofodecem , Iibello quem Elenchum 
Geometrix Hibbiane appellavit, confutaile ſe hxc omnia gloriatus clt. 

Idem librum ſatis magnum ab hinc biennio edidit de Motu , in cuyus 
parte prima agit de natura Libre, in ſecanda de Centro Gravitatis ca- 
rundem figurarum, non omnium, ſed Parabolz pure 6 Parabolocidis fo- 
lidi, & Parabolz Cubicalis. Ad quam. rem ſupponit dao Frincipia 3 al- 
terum quidem { nt dicit) Cavallerii, nempe hoc, Quod quantitus omni 
continua conſtat ex numero infinito-Indiviſibilium , five inhinite exiguorum 3 
quanquam ego Cavallerii libro leo, nihil ibi in illam ſententiam f\crip- 
tum -animadverti z neque Axioma , neque Definitionem , neque Propol:- 
tionem. Nam: falſum eſt. Qaantitas enim contmua, ſua natura divilibi» 
lis eſt in ſemper diviſibilia 3 nec poteſt efle aliquid infinite exiguum, ni- 
{i darctur diviſio in Nihila. | 

Principium quo utitur alterum, ſuum eſt; fundaturque in Prop. 39. A= 
rithmeticz ejus Infinitorum , quam Arithmeticam ad controverliam pii- 
mam condemnavimus abſurditatis. Eſt autem Principium illud hu- 
juſmodi. | 

$1 intelligatur ſeries quantitatum ab © creſcentium perpetuo juxta ordi- 
nem naturalem numerorum, 0, 1, 2, 3, &c. Vel juxta ordinem quadra= 
torum, ut O, 1,4, 9, &c. vel juxta ordinem Cuborum , ut O, 1, $, 27, © 


' Quarum ultima fit data Ratio totins ſeriei, ad ſeriem totidem maxime &- 


qualium erit (in caſu primo) nt 1 ad 2.( in caſu ſecundo) ut 1 ad-35 
(n caſu tertio)) wt 1 ad 4, &c. e 

Quoniam- autem Prop. 394. Arithmetice Infinitorum abfurda eſt , ra- 
tionem dictarum figurarum ad ſua reQangula /aflifius non demonſtra- 
vitz fed concluſiones Hobbeſii tum de rationibus , tum etiam de carum 
centris gravitatis, Paralogiſmis ſuis: aſſutas pro ſuis venditavit. 

Nam Principium hoc (nempe partis ſecunde libri ſai de Motu Prop. 
5.) adeo ablurdum eſt, ut credi vix poſit ab homine ſano p:ofc&tum ef- 
lc. $3. intelligatur (inquit) ſeries infinita quantorum', cujus ultimam eſt 
datum, id eft fi-infinitum intelligatur eſe tinitum, nam cujus datum eft 
primum (nempe 1 ) atque ctiam ultimum , nonne totum ci finitum ? 
Profecto amici cjus nunquam hc legerunt.. Mirandum enim cl; t ti ab- 
{urditatem. tantam non vidiſſent.. 07 
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Per infinitum intelligere ſe dixit tantummodp gazntum of prſtbzle. 
Sed quando dixit? Poltquam a Societate Regali monatas effect ut pra- 
politionem .ſuam , que abſurda videbatur , & poſſet, detenderct; tunc 
dixit , & contra quam ipſe ſentiret. Nam ad Prop. 197 & 39m, 10- 
quutus eſt de (crie , five progreflione per numeros infinita. Quz# fi in- 
tinita non erat, non procelliflet demonſiratio. Illud iplum ©nantum eff 
poſſibile dicat tandem finitumne eſt, an infinitum? $i finitum, Fractio- 
nes iſt# 5, ;5, 5, 35, 6c & 4, 4, 33» 754&C- perpetuo decreſcentes nunquam 
extinguentur, neque ergo tota ſeries ad totidem maxime xquales habe- 
bit rationem 1 ad 3 vel 1 ad 4, &c. Itaque Principium illud falſum erit. 
Sin infinitum, inſanum erit. Sed quid fi dixerit intelligere fe per ſcri- 
em infinitam, quantitates factas per finitz quantitatis biſeqionem #ter- 
nam ? X#que abſurdum dixerit. Biſectio enim #terna quid aliud eſt 
quam ſemper ſecare , nunquam finem facere ? Incidet itaque in abſur- 
dum idem. Quare dictarum figurarum ad reangula ſua rationes WWal- 
lifins non demonſiravit. Earundem autem Centra Gravitatis ex rationi- 
bus figurarum ad ſua reqangula , ne conatus quidem eſt oftendere ; (ed 
ſampta ex Hobbeſii tabellis ſomnio ſuo ſubſcriplit , ut a ſe inventa cre- 
' dcrentur. 
Hobbeſius cap. 17. Art. 2. ut figurarum dictarum ad ſua reQangula 
"xationes explicaret, ſupponit latera re&anguli angulo recto adjacentia 
moveri ad latcra fibi oppolita parallelss, tempore & vehocitate habenti- 
bus inter ſe rationem quamlibct numeris e&ffabilem. Quo ſuppoſito de- 
ducitur ad Propolitioncm univerſalem , nempe hanc. $i reGanguls latws 
#:trumvis, verſus latus ſibi oppoſitunms moveatur parallelos , perpermo decre- 
ſeens donec in puniium evaneſeat , idque ſecundum rationum rationem ali- 
quam numeris explicabilem , ut equalem, duplicatam, triplicatam, &c. Fi- 
gura eo motu deſcripts erit ad Complementum, id eſt ad reſidunm refanguli 
in eadem ratione quam habeut inter ſe ipſe rationcs, nempe eademvel du- 
plicata vel triplicata, &c. | ; 
Demonſtratio extat cum multis faguris, que non necefle eſt ut hoc 
loco repetantur. Legant qui dubitant. Ipſc illam legens legitimam ju- 
dicaviz imo non indignam que habcretur pro Axiomate. 


Nonne hoc f(ciunt qui mercandi cauſa pccunias congerunt, etfi ne no-. 


men quidem Euclidis audicrant, negotiatores? Nonne {cunt lumine na- 
turali , cx ratione contribute pecunie , quantam-partem lucri five pecu- 
giz multiplicatz potiulare debent ? Ponatur enim pro pecunia contribu- 
ta a duobus negotiatoribus Rectangulum A. Si ergo #qualia contribue- 


rant, uterque multiplicatz pecunte dimidium petiiſſet, 1d elt- e rectangu- | 


1o A triangyllum alticudinis 8 bafis cjuſdem cum ipſo. 
 Rurſus ft alter contribuiſſet ut 2, alter ut x , diviſa pecunia mulkipli- 
cata 
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cata trifariam, 1s qui contribuerat a partes ſibj 2 petiiflet , alter reſidua 
contentus effer. Similiter diviſo re&angulo A trifariam, Parabola quia ge- 
neratur per rationes duplicatas poſlidebit re&tanguli duas tertias, 6& Com- 
plementum unam ſive 3. 

Similiter {i alter contribuiſſee 3, alter x, qui contribuerat 3 petiiſſee 
pecuniz multiplicate 3, alter 4 ſic Parabola Cubicalis quia fit. per ratio- 
nes ubique triplicatas , habebit 3 rectangiili A, & complementum ha» 
bebit 4. > 

Et univerſaliter , ut negotiatores dividunt pecuniam ſuam aucam, 
ſine Geometria 3 ita Mathematici dividunt reqangulum in partes pro- 
portionales rationibus, per quas figure trilinex rectangulo inſcripte ge- 
neratZ ecrant. | 

Eodem modo conorum 6& conoideam genitorum a decreſcente Cylin- 
dri baſe, juxta rationum rationes numero <ffabiles, rationes ad Cy- 
lindrum in quo inſcriptz.ſunt , ab Hobbeſio capite eodem 179 Libri 
de Corpore , una cum eorum centris Gravitatum inventz ſunt:, & in ta» 
bulam conjectz. F- 

Totius ergo doctrinz de dictarum figurarum illarum rationibus, & de 
Centro Gravitatis carum inventionem adjudico /Hobbeſio ,* non” tamen ut 
rem magnam 3 quia idem faciunt qui Geometriam nunquam didicerunt, 
quanquam rei cauſas neſciunt , niti in pecunia explicare. Wallifiu autera 
non tantdm fraudis, ſed etiam «wabies, condemnandus eſt, 


wn 6 — i 


_— _—_ 
CONTROVERSIA IV. 


Utrum Numeri Quadrati Radix, eadem res fit cunt 
_ Figure Quadrate Latere. 


CG qui pro maximis habentur hodie Arithmeticis , Principia illa Ma- 
nifeſta quz Prefationi neceſſario ſubjunfta ſunt,intellexiſſent, dodrina 
hec Wallifi: de Radicum Numeralium, & Laterum Quadratorum iden- 
titate nunquam, puto, publicata eſlet. 
Deſcripto enim Quadrato , & diviſo unn quolibet latere in 10 par- 
ALE RL tes Zquales , quarum 4b, velze 
> fit unaz+6&quadiatumejus 2 4cen- 
FT FT telima pars quadrati totius. JWall;- 
EA | fins affirmat, fi multiplicentur 10 1l- 
: 5 Li i Bi + te linex-«+ in ſe; Factum five 
£2 WSAKI . Productum fore 100 quadrata,quo- 
| |} ff mrumadet Vanm. Hobbeſws con- 
4.1} | - _ 'tra dieit produqtum fore tantum- 
modo centies a b. Wallifius enim 
multiplicandum putat non modo 
x0in 10, ſed ctiam lincam 2b in 
; | lincam ac; neque tamen quare ita 
4 | faciendum fit cauſam ullam afſig- 
' ' nat. Hobbefius vero dicit , primo, 
tineam per lineam multiplicari non poſſe, nec per aliam rem quamcunque 
pretcr Numertifn. Secundd,, ne Unumquidem per Unum mukjplicars 
poſſe 3 propterea quod quicquid multiplicatur fit plura , f«d Vaum per 
Unimnon-facit-plura Una 
Przterca, Radix Numeri quadrati eft quadrati ſui pars latus autem 
per Walliſim non eſt figurz quadratz , vel ſuperhciei cujuſcungue pars 
nec fi efſet , retangulum efſet, ſed Trapezium. 


«a þ 


C 2 


Tertiv, Numeri multiplicati 'numerate rei ſpeciem non mutant, ut 


Oughitredus ret dicit (cumalit Algebrz authoribus omnibus) 37211;fii 
Magiſter. Sunt autem line & quadrata diverſz ſpecici quanticates. 
Quartd, cam totius quadrati Latus fit decem, in quo linea 2 þ eſt V1j- 
tas, & lint decem idem quod decem UVnitates, multiplicati decem per de 
cem, totidem facient quot decem Unitates in decem Unitates. Sed dcecem 
linez multiplicatz in ſe faciunt 100, lineas, Quare non faciunt 100 


quadratae Quinto, 
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bram univerſam continere ſe dcberc intra fines Arithmetice, -neque om- 


. "'s nt, I 
| 'C&Þ) | | 
Quintd, fi queratur quoties ſunt 10A in 100 A, Quotientem eſe x& 
A manifetumeſt. Quia ergo Quotiens 10 A multiplicans Diviſorcm 10 
A, reſtituit Diviſum 100 A, manifeſtum etiam eft tactum ex 104 in 10 
A cfſe 100 A, non 100 AA, nec 100 quadrata, 
Poſtremd, in ad(cripti quadrati Jatere quolibet, numerari poſſunt 10 2 þ, 
& in 10 lateribus 100 & b, quz ſunt id quod ht ex104ab in 104 b. 
Quod ergo Radix & Latus idem fint, «ſt contra {enſum naturalem. . 
Juffus, ad hec reſpondit Wallifius (cripto ad Sncietatem Regalem, v1 
ſenſum ſuum lic explicans. Sicut 10 dodenarii multiplicati in fe facinne | 
100 dodenarios dodenariorum , fic 10 linez in ſe multiplicatz faciunt 
100 quadrata ipſarum linearum. Quis niſi puer tic refpondifſet ? Dicen< 
do enim 10 dodenarios, dodenarium pro Unitate ponit, Poſtea dicendo 
100 dodenarios dodenariorum, Unitatem facit duodecimam tanthm par= 
tem dodenarji. Przterca quam fimilitudinem habent inter ſe dodenarius 
dodenariorum, & quadratum linearum, vel 1 ( imitando dodenarium do- 
denariorum) dixiflet lincam linearum , quid figniticaſſct ? Cur non fimi- 
liter, fi quzſitum cfſet productumex multiplicatione 10 militum in 10 
milites, reſpondere potuit 100 milites quadratcs? 
Cenſeo igitur doQrinam hanc Wallifi; de Radicibus, atque adeo Alge- 


nino audiendam eflſe in cauſa Geometricaz neque ſymbola 1n- publicum 
prodire ulla, preter orationem , & ca quz ab omnibus intelliguntur. 
Nam charaQteres illi occulti quivus crebro utitur W/allifius , Myſterium 
eſſe videntur , ignorantiam haminis neſcientibus, 8 procedere ab ambi- 
tione cupientis videri apud vulgus,artis magic non imperitus. - 


CONTROVERSIA V. 


De Punto, de Longitudine fine Latitudine;, O an 
Angulus ſemicirculi ſit rectus. 


Lym_—_ Wallifius ſine quantitate efſe , nec tantum indiviſum, ſed 
plane indiviſibile & Nihil effe dicit ; Et propterea c<ffe lineam quo« 
que ge ay ſine latitudine. Unde (ut mihi quidem videtur) &que 
ac punctum nihil efle ſcquitur. | 

Hobbefius pun&tum fignum efle dicit indicans initium, finem, vel medi>» 
um longitudinis , 6 proinde vitibile , & ( per conſcquens ) divilibi'e & 

uantum. Ex quo maniteſtum ett etiam lineam habere latitudinem divi- 
ſibilem, & Signum quoque <ffe initii , fims & medi in Superticie. Sed 
neque 


neque quantitatem pun&i , —- lautudinem linez conſiderari debere 
in demonltratione ubi comparantur ejuidem generis quantitates. Ego 
vero Hobbeſio conſentio. Alioqui enim necefſarium mihi eſfet , quzcun- 
que & quantumcunque difficilia demonſiranda habeo, fine diagrammate 
demonſtrare. Nam lineas fine latitudine nec ducere nec imaginari poſſj- 
bile «ſt, Secundo, Euclides Def. 5. El. 5. rationem inter fe habere negat 
quantitates illas quarum altera alteram quantumvis multiplicata ſuperare 
non poteſt , {cd eſſe diverſi generis quantitates Tales autem ſunt lon=- 
gitudo & ſuperficies. Unde fſequitur , argumentum omne a linea ad ſu- 
perficiem efle invalidum. Scio in minutifſiimo Parallelogrammo longi- 
tudiacm intelligi poſſe , (ed in quo loco fcixe non poſſum. Ex hac difti- 
| cultate naſcitur alia z nempe an angulus 
B C ABD factusa ſcmidiametro A B & arcu 
BD fit rectus, id eſt #qualis angulo A BC. 
hour ay minorem efle dicit , quantum eſt 
angulus factus a recta BC & arcu BD,, 
quem appellant angulum Contactus. Hob- 
befius xqualem efle dicit. 
' Diſfentionis cauſa eſt definitionis , Anguli 
al - Dp -_Plani apud Euclidem non pariter intelleQa. 
: Definitio hec eſt, Angulus planus eft duarum 
linearum in plano, nec in-diredinm jacentium ynins ad alteram inclinatios 
Ex qua definitione ſequi Fallifizs putat reFam B C cum arcu B D face- 
re angulum, & quidem cjuſdem genexis cum angulo ABC; Quyod 
Hobbefis negat > Angulumque planum, & fatis ad mentem Euclidis, 
clarius definit hoc mudo. Angulxs planus eft qui fit ex deſcriptione circul:, 
& quantitatem habet eandem quam babet ratio arcus a rey e cenzro inter= 
cepti ad totam perimetrum. Fi 

Non elt ergo angulus Contacts quantitas ejuſdem gencris cum quan=- 
fitate anguli taci per circulationem. Qued etiam contirmat Euclides 
qui eju{dem generis quantitates eſſe negat que multiplicatz non poſſunt 
ſe mutuo ſuperare. Preterea fi daretuf majorem efſe angulum re&um 
angulo ſcmicirculi, ſcqueretur (ut notavit. olim Briſo) fieri poſſe ut dua- 
rum quantitatum mjnor., continuo. progreſſu augeri poſlet , donec ma« 
jorem (uperarct, nec tamen ut tranſecat per zqualem. Quod eſt monſiri 
fimile, Cenſo ergo errafle FYallifigm. HaCtenus vidimus Hobbeſinm 
Geometriam univerſam evertiſſle Fallifiz, Videamus jam an evertere 
pollit Hrvochi Roſetum JV allifus, 


CON: 


CONTROVERSIA VI © 
De SefJione Linex reie extrema (9+ FEY PP wry Wes 
Roſeti Prop. I, 2, 5 


: R Epetatur Roſeti Figura 1a, In qua ABCD eſt quadratum Jvicns \\ 
a redtis EF, GH in quatuor quadrata #qudlia concurrentia in I, 

Radio DA deſcriptus arcus AX eſt arcus 30 graduum. Jundtam EX @- Y 
qualem cfſe dicit Hobbeſixs. majozi ſegmento re&#z EF diviſie extremua & 
media ratione. Negat Wallifius. Examinetur. | 

Arcus AX elt arcus 30 graduum. Rete EX aequalis eſt FX. Rectz 
XI fiat zqualis IT, ducanturque ET, FT. Eli ergo EXFT Rhombus. 
Et Iatera cjus oppolita parallela.:  _ | NI 9 

Radio EX deſcribaturarcus Xy ſecans EF iny.” Item sadio FX whPE 
deſcribatur arcus zX..  Ductis ergo Ny, Xz,yT,zT, exit Xy Tz Rhom- 
bus, & lateracjus oppoſita parallela z & re&te EX, Ey, FX, Fz ſunt #- 
quales. Etiam anguli ad X & z trianguli FXz zquales crunt, & angu- 
lis ad X & y trianguli EXy uterque utrique #qualis. Sunt autem & rect# 
Fy, Ez #quales. 23 157 > 


; r- AG 44,4 1.52 39-201 PF O7e 2c 
Inrettis EX, FX ſumantur Er Fs tums inter ſe tum utraque utrigne #- 


quales rectis Ez, Fy, junganturque rs, SZ, 1y, 1&.5ys! 


Erunt ergo latera pentagoni tria Xs, yz, rX inter ſe zqualia 3 item- 
-= guo latera ys, rs inter ſe zqualia, & triangula tria Xzs, Xyr, yXz @ 


Ris OR GE FIT 
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qualia & fimilia, & zxquicrura, | 

Producantur ry, Xy ad FT latus Rhombi oppoſitum lateri EX in &@ & 
9 ; eruntque Fe & Xy parallele & zquales, propter zquales & paral- 
lelas EX, FT. Propter candem cauſam erunt re&# Xr & Ty zquales 
& propter triangula #quicrura Xyr, Cyy, fi dividatur angulus ad y, a 
recta yK bifariam, erunt anguli ad K rectiz & proinde producta Ky ad 
Xy in @, angal a « crunt rei. Itaque recta aK dividit latus FT bifa- 
,riam & ad angulos rectos, in K. | 

Sunt ergo triangula FyK, TyK z#qualia & fimilia 3 & rectz Fy, yT, 
Fs, Xy, yr, Xz, zT, rs #quales. (Nam ys, cum fit parallela EF, facit an- 
gulum rsy #qualem angulo alterno syF, id eſt hujus verticali Tyz 3 6 
proinde Tys eſt linea recta & zqualis Tr 3 & rs zqualis ry.) Item an- 
guli FTy, TFy, FXy, Xrs, Xer, yrT, yTr ſunt zquales 3 & quia anguli ad 


y &.z trianguli Xyz iidem ſunt cum angulis ad y & & trianguli EXy 


vel FXz erit angulus zXy zqualis angulo ad E trianguli XEy, id eſt an- 
gulo 5Xy, vel zXE , velzTE. Itaque tres anguli ad X trianguli Xrs 
ſunt inter fe zquales. 

Ut ergo EF ad FX, id eft ad Fs, ita eſt Fz ad zs.(propter zs , EX pa- 
rallelas) vel sF vel yF. Itcm ut EF ad FX live Ey, ita eft Ey ad zs five Ez. 
Sunt ergo EF, Ey;yF,-ut & FE,F=,-zE-continue proportionales, & ma- 
jus ſegmentum eſt Ey, vel Fz: quatum utraque #qualis eft retz EX. 
Quod erat demonſtrandum.. | | | 
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Sequitur ex-przcedentibus ( Ya invento z,) Wh 
* Primo, re&tam T3, eſſe ſemidiametrum circuli tranſcuntis- pzr panaa 
Pentagoni E, T, & F 3 atque etiam (produQis Ts, EX ad coucurſum in 
g, & redis FX, Tr ad concurſum inb) per g & þh. 

Secundd, Quod majus (egmentum lateris quadrati ſubtendit quintam 
partem circuli tranſeuntis per Pentagoni ſtellam , id eſt per terminos de- 
cem, laterum quinque cejuſdem quadratt lateris EF. 

Tertto, Radium Ti compolitum efſe ex Tl, & dimidio minoris ſeg- 
menti, id eſt dimidix ſcmidiametri circuli ambientis Pentagonum 
Xsyzr. Eſt enim TK dimidia majoris ſegmenti, diviſi lateris EF cxtrema 
& media ratione, & yi dimidia minoris ſegmenti, 6 angulus KT quin- 
ta pars rei. F | . 


CONTROVERSIA VIL- 
De Polygonis regularibus. Roſeti Prop. 3,4- 


[Dogma hec tertia multiplex & longiuſcula plures habet figuras 
ſed quas non eſt neceſſarium hoc loco renovare. Objicit Wallifizs 
contra Prop. tertiam, quod dixerit Hobbeſizs chordas ( in codem circulo ) 
ſuis arcubus efle proportionales. Attamen in demonſtratione illa , que 
diligenter & ſxpea me examinata elt, id quod objicit invenire nuſquam 
potui. Inveni quidem duas reas que ſunt inter fe ut $ ad 7, ftappli- 
centur in eodem circulo vel curva eadem quacunque , non mutare pro- 
portionem, ſed fore ubique & ſemper ut $8 ad-7. Invenio <tiam duas 
rectas #quales in cjuſdem circuli circumferentia applicatas cfle inter ſe 
ut arcus quos ſubtendunt. Item fi tint re&z zquales applicate in cir- 
cumferentia ejuſdem circuli quotcunque, ſciunt onmes illas in cadem efle 
xatione cum ſuis arcubus. De comparatione chordarum inzqualium mn 
eodem circulo nuſquam loquitur. Procedit tandem ad ſuppolitionem 
quod f1 arcus divideretur in tot partes Zquales in quot dividi intclligibile 
eſt, chordas illorum arcuum ſimul ſurmptas, zquales eſſe ipfiz arcubus om- 
nibus ſimul ſumptis. Ex eo autem probat , Qaod fi zquales non fint, 
eſle eos adhuc perpetuo biſccabiles. Itaque ſententiam hac in re disjungo z 
aut non afſuetum J}2llifiam le&ioni demonſirationam Geometricarum 
(propter ſtudium Algebre) demonſtrationem Hobbeſiz intelligere non po- 
tuiſſez aut tuende dignitatis cauſa dixiſle id quod ſciebat eff: falſum. 
Sententiam accipiat utram malit. De propoſitione ipſa fic cen{eo. Vera 
eſt, nova, bene demonfirata, illis qui ducum. orationis animo attento ſe- 


qui valent evidentifliima, methodo artiticioſa, generali, & quanquam Hep- 
tag6no, 


\ 
%\ 


% 


\ 


5 | (16) Sh . 
tagono, Pentagono & Trigono tant applicata, omnibus Polygonis ap- 
licabili. 

: Prop. Roſcti 4. Geometrica queſtio non eſt, ſed ſenſus communis ſive 
rationis naturalis per quam fiunt definitiones, Nam qui querit duarunm 
lincaxum (vel ſuperficierum) utra fit magis curva, curvi quzrit naturam, 
quam Hobbeſius conliftere dicit in diſceflu a reitudine, per ficxiones id 
elt minorem eſſe curvedinem circuli majoris quam minoris3 nimirum 
quia majorem minus_afhcit flexio eadem quam minorem. 

Deſcribantur enim duo Circuli centro A con- 
centrici BCDE, bede, qui rectis BD, EC per 
centrum, dividantur quadrifariam. Dudtis er- 
20 chordis BC, CD, DE, EB, be, ed, de, eb, 
manifeſtum eſt minores efſe chordas minoris 
circuli quam majorts, in quotcunque partes X= 
quales uterque circulus fit diviſfus. Flus ergo 
reliat linez non flex® (id eft re&tz) in majore 
quam in minore, Accedit ergo propritis ad 

' 'D naturam re&# , perimeter"major quam minor. 
Wallifias nihil aliud objicit quam quod totidem flexiones faciunt circuli 
perimetrum majoris & minoris, id eſt, ex recta brevi & longa iiſdem 
flexionibus fit perimeter quzcunque 3 quod eſt contra lumen natu- 
xale. 

Przterea quis dubitat , quin pars exigua' ſuperhcier ſphiere maximez 
planior ſit quam tantundem ſuperficici in ſphera minima 3 & propterea 
omnes ſimal partes ommbus ſimul partibus eſſe majores. -Sentio ergo 
cum FHobbefio: 


CONTROVERSIA VIII. 


De Xquatione linee rede ©» Arcus Circuli. Roſcr. 
Prop. 5, 


) Epectenda efi hoc loco ipſius Hobbeſiz demonſtratio-, &-Figura. | Eti 
enim Problema nobilifilimum a ſ(ummis & imis Geometris diu 


quetitum fruſtra, & fere deſperatum 3 quod Hobbeſius demonttrafle fe pus 
tat hoc modo. 


Media proportionalis inter (emidiamerrum Circuli & ecjufdem daas 
© quintas #qualis eſt duabus quincis quartz partis Circuli. 


- 


Deſcribatur 


Wy A LR * vs Oda 
& - -J' 4 £ 
RE Cn 


. 73x, 4 3 N —* OOTY RT 
7 _ L's « 4h = os 1 v7 at] 25 ; '*, SOL "aj 
ae EY , Kr, 


17 

'Deſcribatur quadrans Circuli DAC, & com- 
pleatur quadratum ABCD. In latere DC fig- 
nctur DT duz ipfius quintzz & inter DC & 
DT ſumatur nicdia proportionalis DR, ut tint 
DC, DR, DT continue proportionales 3 & de- 
ſcribantur arcas RS, TV quadrantales. Eſt cr- 
20 arcus TV duz quinte arcus C. A. 

Dicit arcum TV & reqam DR efic zqua- | 
les, Supporatur datam efſe rectam xqualem .A V D 
arcut AC, & ab ca defcriptum arcum-quadran- no | 
talem. Erunt crgo DC, CA, .arcus ſuper CA continie proportie:- 
nales 


Scribantur ſcorfim DC. CA. Arcus fupir C A = 
Et ſub his DR. RS. Arcus fapert R S = 
Rurſus (ub his DT. TV. Arcus flip TV = 

Erunt autcm in 1ingulis ordinibus Anteccdentes ad Conllquentes ut fe 
midiameter ad arcum quadrantis prorſum 3 &t arcus quadrantis ad (e- 
midiametrum retrorſum. L. __ 

Utergo DC ad RS, ita eft RS ad arcum ſuper TV. Itaque DC,' RS, 
arcus ſuper TV erunt continue” proportionales. Et quoviam DC, CA, 
Arcus ſuper CA ſunt etiam continue proportionales , habentque Antece- 
dentem primam DC communem ratio Arcus ſuper CA ad Arcum ſuper 
TV, erit, (per Eucl. 14. 28.) duplicata rationis CA-ad RS z, & propte- 
rea Arcus ſuper RSeſt medius propogtionalis inter Arcum ſuper CA 6c 
Arcum ſuper TV. Jam f DC major fit quam RS, ctiam RS major erit 
quam Arcus ſuper TV 3 & Arcas CA major quam Arcus ſuper RS. 
Quare, cum DC, CA, arcus ſuper CA int continue proportionales, Arcus 
ſuper TV, Arcus ſuper RS, Arcus ſuper CA non poſſunt effe continue 
proportionales. Quod eſt contra demonſirata, Non <&{t ergo DC major 
quam RS. | | 

Supponatur rurfſus RS major quam DC); crit ergo Arcus ſuper RS 
medius proportionalis inter Arcum ſuper TV, & majorem quam eſt Ar- 
cus ſuper CA. Redibit ergo inconveniens. Quare ſemidiameter.DC #- 
qualis eſt Arcui RS; & per conſequens Arcus T'V, id eft duz quintz Ar- 
cus CA & recta DR ſunt zquales. Id elt, media proportionalis inter (e- 
midiametrum & duas ejus quintas &qualis eſt duabus quintis quartz par- 
tis Circuli circumferentiz. Quod erat demonſtrandum. 

Contra hec I/allifies objicit in hec verba Propoſitio quinta (que exhibet 
rationem Radii ad Perimetrum circuli, ut R ad 10 Rv; hoc eſt, ut 10000 
ad pluſquam 63245, quam alii faciunt ut 10000 ad minus quam 628325) 
dependet ex hac conſequentia (P18 1.5.) Duoniam ut DC ad DR (rati- 
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ws ad radium) fic arcns CA ad areum RS (ſimilem ) ita quadrantalis ar- 
ens deſcriptus radio DC, id eft arcus CA, ad arcum deſcriptum (radio DR, 


hoc eft, arcumRS, fic dicendumerat ; ſed ille) radio RS extenſo in reditu- 
dinem. Duod abſurde diftum eſſe, a ſe liquet. 

Sed argumenturp illud a Radicibus numeralibus, quoniam in contro- 
verſta quarta damnatum & prohibitum eſt , nihil valet 3 verba autem 
[<xtenſo in reitudinem]] redundantia, non ſunt in Exemplari corrc&o 
ad quod reſpondendum erat. 

Dcmontſiratio-breviſſima & lucidiſſma, diagramma ſimplex eft. Mi- 

; randum igitur cft hominem diu in controver- 
ſia hac verſatum adco potuiſſe cecatire ut non 
| videret neceſic eſſe , fi TV fit duz quintz ar- 
cus CA. ectiam arcum deſcriptum a duabus i!- 
Iis quintis, effe duas quintas arcus deſcripti a 
+7 CA aut & RS eſt media proportionalis . ff 
| CA & TV, non ectiam candem duas quintas 
| eſſe arcus deſcripti ab arcu CA; aut cum le- 
F F p geret eſſe ut RSad CA, ita arcum RS ad ar- 

cum:deſcriptum a CA, & rurſus ut arcus a TV- 
ad arcum ab RS, ifa efſe arcum ab RS ad arcuma CA, dubitare potuilſle, 
quin arcus a TV zquilis efſet RS, niſi animum obſtrutum habuiſſet co- 


gitationibus Algebricis. 
Contra ſextam, ſeptimam, ocavam, & carum:ConſeQaria & Corolla» 


B "& 


Ad /Contr. 8. 


ria, nihil objicit preterquam quod dependeant: a quinta.- 


Etiam contra nonam hoc ſolum objicit quod dependeat a tertia. Quo- 
niam ergo ille omnes bene demonſtratz ſunt , .nihil habent quod hic a--- 
gant WYallifii objeAiones, 


G9) 
CONTROVERSTA IX. 


De Tangente arcus graduumn 22 ad Roſetz Prop. 16, = 


FT} I 25 I 3, F4. 5s 
| > F 
"Epetenda eft Figura. BP «ſt 


B 
| { 
S £ 
Tangens 3o- grad. NDCeft KY 
angalus graduum 22 5. -Hobbeſins 1L—- LOW y 
dicit DN rc&am, fi producathr, tbe IAN 
cranſituram eſſe per Þ ;, & per con- © gf SL $ [\ 


——=£ 
ſequens, : Tangentes duas 3o gradu- F LIN 
um & 22 5 graduum compolitas, #- Fg 
quales cflc latcri BC 3, & angulum ; 


4 i 
uem faciunt AP & PD «lt ;2 an-- PA 

a rei. Hxc omnia negat Wal- / ro: 175. 5 : 
lifins , qui duas recas AP, DN » EE. 
concurſuras efle dicit ſupra latus - 
BC, newpe extra quadratum. Exa- 
minetur.- Angulum NDC efle quar- OT | 
tam partem anguli redti, extra Controverſiam eſt. In produtta AD, ſi- 
matur-AK @quaiis AP, jungaturque PR. Cum ergo angulus PAD fit3 
anguli re&1, 1d eli, xqualis angulo trianguli zquilateri,, & duo latera AP, 
"AR fint zqualia, erit triangulum APR zquilaterum 3 & angulus ARD e- 
rit ;; anguli rc&ti.- Et quia angulus NDC ct quarta pars reQi, erit ille 
72 rei 3- 6 propterca angulus ADN erit ;2 recti. Ergo duo anguli ARP, 
PAR: ſunt 35 duorum'reqorum. 

Producatur DN-ad BC in p3 &, quia angulus 'CDp eſt quarta pars 
recti, exit angulus ADp 4 unius rei, cui zqualis eſt *a)tzrous DpC. Sunt 
ergo duo anguli PAD; ADp 37 duorum rectorum. Ducti-ergo Ap, e- 
runt omnes anguli trianguli ApD 54+ duorum re&torum. Quare angulvs 
ApD eſt ;} duorum-reGorum, quorum angulus pDC cit g:unius reCti,. 8& 
DRP +5 unius recti 3 & duzretz Dp & RP , item Dp & AP concur- 
rentes. alicubi facient cum- ambabus angulum +5; unius re&ti; I4 quod 
fieri non poteſi, niſi concurrant in-puncto P ubi coucurrunt ipfſz AP, RP. 
ProduQa ergo. DN incidet in P, eruntque P & p idem pun&um 3 8 pro- 
inde angulus APD eft .3 duorum reQorur, id eſt ;;.unius redti. - Quod 
erat demonſtrandum. - 

Coroll. Maniieftum- ergo eſt; primo , quod BP: Tangens 50 graduum. 
aflampta. 
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aſſumpta Tangente graduum 22 *, 
_EzE 2 equatuy-ſatert BC. Secundd, Quod 
| CY (id<eſt) NY (1d eſt) GS nempe 

_ diffcrentia. inter latus AB & AL, 


f TS, 
>, ne el onthe Aft. . X - -. 


L + ty five {cmidiagonalem AI, zqualis fit 

- | dinidiz Tangenti BP, & RY &- 

G | x Re. qualis Pa dimidix PC Tangentis 
| 22 5+ 


Contra hec objicit rurſus Walli- 
fius partima radicibus numcralibus 


Alcatr.s .| . ſuis; partim ex Tabulis Tangenti- 
CER I um, quas Tabulas ſciunt Mathema- 
A. FE 2 .. tici confectas efſe per radicum cx- 


tractiones. Sunt ergo ( ut ad con- 

troverſiam quartam) oſtenſum eſt falſe, & a demontirationibus propo- 
litionum Geometricarum , excludende. 

Objicit -preterea aſſumere Hobbeſium; fine probatione re&tam BP du- 

plam <ſſe CO, id cft duplam difterentiam inter latus DC & femidiago- 


'nzlem DO. Scd hoc falſumeſt 3 nam 6 bene illud ante demonſtraverar, 


& cgo rurſus idem 1n controverſia preſcnte demonſiravi. 
Contra decimam quartam objicit iterum ineptias ſuas Radicum, & 
ncgat Tangentem graduum 3o duplam efſe CO 3 quorum prius prohi- 
bicumn eft-ad controverfiam 431. - Puſterioris contrarium in prxſente con- 
trovertia den;onſtravimmus. HaGtenus-Roſeti bene fe habent omma. 


CONTROVERSIA XxX. 


De Pruadentia ad fiudium Geometria neceſſaria. Ro- 
ſetum 15, 16. j 


= 


F Obbiſas ex Euclidis El 5. Def. 5. Rationem (inquit) habere inter 

fe dienntur , que poſſunt multiplicate 'ſe mutuo ſuperare. lnde intert 

ex codem Euclide, inttr lineam & ſuperficiem rationem eſſe nullam quod 
verifſiimum <cſt, 6 linca fit Jongitudo fine latitudine. Multiplicata' enim 
longitudo ne minimam quidem ſuperticiem unquam fiipcrabit, ' Ex quo 
{cquitur, a linea ad fuperticiem, & contra, argumentum omne cef{c inva- 
lidum. Neque id -puto negaturum <fie J/allifium. ' Dcinde ne videretur 
antcponere menſurationes Mechanicorum demonſirationibus Mathema- 
ticorm {ubjungit , Negue hee dico , quod mechanicas operationes pro legi- 
timis 
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(21) 
timis demonſtrationibus admiſſas velim \, ſed in omni queſtione Geometrics © 
multo prudentins eſſe exiſfimo, ante mechanics menſurando , magnituds 
queſitam, quantum fieri poteſt, yeritati proximamiaſſpqug, &geinde cauſane 
inquirere propinquitatis, que inventa veritatem aut falſitatem deteget , quam 
temere credens incerte Logice vel Logiſtice ſue vel autboritazi_aliorum , ea 
que neſciat proyuntiare, &c. Et rurlus, multo probabilius pronuntiabit a 
menſura menſor d:ligens, quam qui pronuntiat a falſis Principiis, E'e. H=c 
 Hybbeſius, & (ut mihi videtur) non imprudenter z qupconfilio fi uſus - 
ſet I72llifius, quod Figure tinitz centrum gravitatis dittat-ab 5p[k figuya 
ſpatio infinito, nanquam (cripliſſet. - Sed quid ad hac Wallifins # Hobbi 
um (ait) his methods utentem , talem nolss producere Geomerriam 3 utpote 
cut circinus eſt calculo accuratior. In Hobbefiii verbis nihil video ego in 
illam fententiam. Quid crgo eſt? Mcendum an Mendacium ? 

Veniamus ergo ad Propofitionem 


164m, que neque Theorema neque r= ;-x I. 
quicquam affirmati eſt 3 ſed queſtio +4 | 
propoſita Mathematicis ut ſolverent Ad Contr. 10. 


quibuſcunque , quam ille non folvit. - 
Quid ergo dicit-? Confatatio (inquit) * 
facilis eft. Sed eandem etiam Hobbeſi- ' 
us tfallam eſſe putat, utpote verz quam 
ad Rol. Prop. 1. demonliravit contra- 
riam. D:buit autem peccatum aliquod 
alſignaſle Wallifkw. Ejt (:jnquit) Kd -. 
ad AD ut 3 V5—24 ad 1. 'Sed argu-* 
mentum hoc a radicibus condemna- 
tum eſt. Hobbeſius autem in eo pecca»- 
tum eſſe putat, Quod pun&tum M ſup- 
ponunt eſſe ſine latitudine , 6 pun- | 
&um 4d habent -pro viſibili, Quoſup-  *.. | ; 
poſito, M4 neque linea neque refan= =— © 

gulum erit, ſed triangulum, & inde oriri difficultatem queſtionis 3 putar, 
inquam, non affirmat 3 ideoque manet hactenus ditbcultas inſoluta. 
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.-  CONTROVERSIA XL 
De latere Icoſaedri. Roſet. Prop. 17. 


FANOntra hanc Walliſi objeRio prima eſt, Quod dependeat a decima 
O Ze Prop. 7. Quz nihil valct, cum & pro- 


politio illa, & ConfeQarium ilud in prece- 
dentibus fint confirmata. Sccunda fi.mpta 
eſt a Radicibus, & propter eam cauſam to!- 
litur per controverhham quartam. Tcrtia 
ct, Quod faciam Be tertiam partem arcus 
quadrantalis BD, cum {it teriia pars reQ# 
Bb. Tollitur ergo ex co quod ad controver- 
fiam $-oſtenſum eſt retam Bh , & arcum 
BD <«{fle ;#quales. +. Hactenus ergo Roſcti 
omnia ab Hobbefio tee demonſtrata elle ju- 


dicos | 


 ,CONTROVERSIA XI. 
De Qyadratura Circuli. Roſet. Prop. 18, 19. 


| Bo arcus quadrantalis' ad Radium Circuli.rationem exhibitam , 8 a 
ſimpliciſſimo diagrammatc ita breviter & perſpicue demonſtratam, 
ut nuyYa Euclidis Propoſitio claritis 6 brevids (ut legenti controvertiam 
oQavam apparcbit) demonſtrata fuerit, quis cxederet cle aliquem qui du- 
bitaret quin inventa etiam «ffct quadrantis & quadrati zqualitas ? I .1- 
lifes tamen negat. Nam femel rec. pta in Geometriam Principia aliena 
veritatem quantumvis evidentem turbant & opaca omnia faciunts 
Itaque ut appareat propolitionis veritas , purganda mihi «ſt a fxce 
errorum inveteratorum. Quod ut faciam renovanda eſt Figura, 
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5 (23) - 
Reaam Dz five ze xqualern &f< 
ſe arcust CL, id ett dimidio arcus 
CA-, demonftratum fatis «ft ad 
controvertiam 3, Eft autem De, 
per conftrucionem #qualis rectz p 
DF. Per pundum P in concurta | 


rete DF & arcis CA Hybhifins 
ducit re&3m YQ parallelam jats- 


xt BC, & terminatam in diagonali 


DB; & inde infert triangulum 


DYQ, *quale «fl: Sectori DCL , 


nempe oaanti totius Circuli, 
Quod ut demonſiret facit arcum 
LV zqualem arcui CP. Arque hoc 
modyv Secori DCL additus eſt (per 
ſaperpoſitionem) Sector DÞPV. F- 
taque duo Scctores DCP, DLV 
majorcs ſunt Sictore DCL tan- 
to-quantus <lt Sector DPV. De- 


inde probat trilinea duo CYP , 
POL ſimul fumpta #qualia eſfe 
Sectori DFV 3 quod concedit etiar IV2llifixus. Si auferatur ergo # 
Sectoribus DLV, DCP Sector ills DPV (emel , reſtabunt duo Sccto> 
res £quales DEP, DCV.. Quorum PQIU additum Sector: DPL facit 
rriangulum DFQ. zquale triangulo DYP 3 idem ergo additum Sccort 
DCV faciet quoque triangulum #quale triangulo DYP. Sed quomodor 
addi potelt PQL S:&ori DCV ? Sic. Addatur Setori DCV totus Se&or 
DPV, & detrahatur CTP, nam fic detracto-a DCP trilineo CYP additur 
POL. Quare etiam addito PQL ad triangulum DYP, tiet denuo, Se- 
&tor DCP. Quibus 6 addantur duo trilinea CYP, PQL quz ſimul 
ſumpta #quanc Sectorem DPY , erit totum compoſitum zquale Secin- 
xt DCL. Quare ctiam Sectores duo DCV, DEP una cum Sectore DPV 
Xquales crunt triangulo DYQ. Quod erat demonſtrandum. 

Ha&enus quidem demonſtratio admittitur. Quod autems inde infers 
Hobbefius txilinea CYP, PQL efle inter ſe zqualn , W2llifive falſum cle 
dicit. 

Se&tor DCL #qualis eſt tribus ScAoribus DCV, DVP, DPL. Centre 
V- intervallo PQ deſcribatur arcus Circuli ſecans DC productam in K. 
Erit crgo trilincum VKC zquale trilineo PQL. Cum enim: re&te PQ , 
VK fint zquahia , item arcus PL, CV zquales; ctiam.anguli tum ad C & 
L rei zquales, #qualia erunt ipſa trilinea, Et propterca #qualia ctiam- 
fugt 


(24) _ | 
| - ſunt triangula DPQ , DVK; & 
' ambo - ſimul equalia triangulo 
DYQ); majora autem ſunt Sectore 
toto DCL tanto quantum eſt du- 
plum trilineum PQL mulcatum 


i "# Score DPV. id «it Sector DCL 


TO : , plus DPV— 2 PQL. 

| Rurſus, jungatur qV. Cum er- 
go Dq , per confiructionem , #- 
qualis. fit DY vel YQ, erit gV «- 
qualis YBſive PQ adcoque gVK 
eſt una linea recta 3 & triangulun 
DqK diviſum bifariam a recta DV3 
idemque &quale triangulo DYQ 3 
& Sector DPV duplicatus cſt- pcr 
ſuperpoſitionems 6 triangula Dq V, 
DYP zqualia tum inter fe tum 
triangulo DPQ. 

Eſt autem Sector DCL #qua- 
- lis duobus triangulis DqV , DYP 
+ duplo DYP—DPV Sectore, propter Sectorem DPV triangulis DqV, 
DYP immerſum , & bis numeratum. Quoniam ergo .idem Sector DCL 
equahis oſtenſus eft duplo triangulo DPQ_f- DÞV—-2 PQL  & et dy- 
plum triangulum DPQ zquale duobus triangulis DqV , DYP , ent du- 
plum trilineum CYP-- DPV =quale Sectori DPV— 2 PQL. Habz:mus 
ergo #quationem hanc _ 

2 CYP— DPV== DPV— 2 P QL. 

Quare cum mediz quantirates, — DPV & DPV ſimul additz zquales 
ſunt nihilo, a CYP & — 2 PQL faciunt nihil.  Sunt ergo CYP, PQL tri- 
linea zqualia. Quod erat demonſirandum. 8 

Itaque inventa &ft ab Hobbeſio non modq ratio circumferentiz circuli 
ad lineam rectam, ſed etiam arez quadrantis ad quadratum ipli circum- 
ſcriptum. | 

Manifeſtum ergo eſt, quzcunque proferuntur in contrarium eſſe falſa. 
Proferuntur autem in contrarium ab Fallifio, Primo , demontltratio Ar- 
chimedis per numerorum radicesz quz ad controverſiam quartam clari(- 
ſime oftenditur cffe invalida. Secundo , Euclidis propoſitio viceſima E- 
}):menti ſexti, qua aftirmat rationem quadrati ad quadratum duplicatam 
elle rationis lateris ad latus. De qua dicemus paulo poli, Repugnat enim 
0a folum longitudini circumferentiee circuli inventz ab Hobbeſio, ſed eti- 
am 
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Xqualis «ft duplo triangulo DPQ_ 
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C25) | 
.am :propoſitioni 19 Roſeti -qua-inventz ſunt duz-mediz inter ream 
datam & ipſius dimidiam 3 idgue ſola additione & ſubſtratione, ubi mi- 
nus pronum eſt errare. 

Quare hoe loco vindicanda eft 
'Prop. 19. Roſeti, & demonſiran- 
dum -quod quatuor re&z 'DC,Zc <;; Ss 
(vel DZ ) De, Dk ſunt continge.,, MO IRS 4 
proportiunales. Quod lic demon- M——_—_ MR ARTE = = 
{iro. | RE... 5 


ReQa Lh (ecet arcum BDin Mz - | Np a; 
erit ergo Db media proportiona- - _ |: I LS guar 
lis inter DC & Dk, utpote #qua- |: _ < 
lis ſemidiagonali Pl. Sunt ergo 


-DC, Ph,-Dk continue proportio- 
nales ; & ut DC ad Dh , five at 


Dh ad Dh, ita eſt differentia Gh ' |: 
ad differentiam bk, Eft auctem CM  j: 
-media proportionalis inter duplam |: 
Ch & iplam Ch , quia Ch, bM ;}: 
ſunt 2quales. Item, duci DM4e- ; 
cante lk in N, crunt kb, kN.x- 
qualesz item Nþ, hC #quales. Rav Wn... 
tio ergo re&tz DC ad Dk, .dupli- * 
cata eſt :rationis Ch ad bk. Fed TOS: i 
Quoniam ergo oftenſum eſt ad controverſiam $8, arcum'BD vel CA #- 
.qualem eſſe radio BC & Tangenti zo graduum ſimulſumptis, & re&am 
.Dz vel zc efle dimidium arcus BD 3 & (ad Controverſiam 9) re&tam Ch 
equalem cfle dimidiz Tangenti .30.graduym , erit kz zxqualis Ch & 
.propterea Cz zqualis kh. ; | | 
Eſt ergo ratio DC.ad Dk, id-& ' 3-7;\C duplicata rationis kz ad zC. 
.Quare recta DB ad DI ideſt aa'aw, duplicata eſt, rationjs Ic ad cB & 
Jc equalis BL 3 item IL, Be #quales. | 
Inter Dk & Dz ſumatur media -proportionalis De3 eritque ut Dz ad 
De, ita differentia Ze ad differentiam eh. Quoniam ergo ratio DC ad Dz 
duplicata eft rationis Dz ad De 3 & DC ad Dh, duplicata rationis Dz ad 
DC,.erunt.Dk,, De, Dz, DC, ut etiam carum differentiz ke, ez, zC-con- 
tinue proportionales.3 & ſunt exdem quz in figura propolitionis 19 di- 
ſponuntur in triangula- fimilia. .Quare Prop. Roſeti 18 & 19 judicoefſe. 
bene demonſtratas. | 
Quid ad hzc Y//allifius ? Qyin Dz fit major duarum mediarum pro- 
portionalium inter DC & Dk negare non poteſi, propter demonſtratio- 
I nis 
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(26) BEE” 4 
_'nis evidentiam. Dicet forte me- 

diam minorem non efle ipſam De. 
Ergo demonſiretur etiam hoc , 
Nempe efle ut primam DC ad ſe- 
'cundam Dz , ita De ad: quartam 
Dh, - Utenim ſemidiameter DC ad 
ſemiſlem arcus quadrantis a ſe de- 
ſoripti, ſic ſemidiameter alia quz- 
cunque ad {cmiſſem arcus quadran- 


tem rea De ſemidiameter arcus 
quadrantahs #qualis reaz DC. 
Cum ergo Dz fit ſemiſlis arcus de- 
ſceipti a DC, & Dk (emiſlis arcus 
deſcripti a De , erit De vel nulla, 
mediarum minor inter DC. & 
Dk. | 

Sed quatuor illas quantitates 
DC, Dz, De, Dk dicit Hobbefins 
non tantum efſe: in ratione conti- 


TEE LEND OS 
D . . . 
- =. ' nua, ſedetiam in ratione 5 ad 4 


& ſunt Dz & De-juxta ſententiam armborum in: ratione 5 ad 4. Pro- 
bavit enim Hobbeſins De eſſe 3 five +2 arcus BD 3 &-Dz cle cjuſdem ar- 
cus ſemiſſem, id eſt +5.” Sed quod radius DC-ad Dz*fit-ut '5 ad 4, id 
Waillifins dicit-cle falſum, quia Dd que ad rectas DF., DP, ct tertia 
proportionalis ſecat arcum BD ſupra reftam ze 1-4, Inde enim fequi- 
tur Ds minorem eſſe quatuor quintis altitudinis quadrati tgtius ABCD'; 
& 'proinde neque- quatuor reas: DC, Dz,.,De, Dk; efle continue pro- 
portionalesz neque quadratum a DY zquale eſſe quadranti ABD: In- 
cumbit ergo illis qui-hzc Jullifi ſuſtinere volunt , .indicare in- demon- 
ſtrationibus meis Aſſamptum aliquod falſum ve] conſcquentiam illegt- 
timam, & mihi in Afſumptis & conſequentiis Y/allifiz: ' Alioqui enim ti- 
niri-controverſiam impoſſibile eſlet. EY EP 

In demonſirationibus ergo meis Afſumptum vel Illationemfatſam 0+ 


ſtendat quicunque poteſt,. 6& quando hbitum eſt3 ego interea (poſtiquam - 


doQrinam hanc paucis propolitionibus amplius confirmaverim-) Prindi- 
pia falſa quz ſunt in Wallifi- objectione , quantum opus eſt indicabo. 
Oſtendam autem pvimo differentian inter rectam-& maximam mediarum 
duarum inter ſe & ſui ſemiſſem, xqualem eſſe differenti#- anter-mediam 
imer das extremas 6-mintumany -- 4 | $44.8 
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Inter re&tam datam & ipfius ſemiſſem 3 invenire:duas medias 
proportionales 3 & demontſirare quod diftcrentia inter to- 
tam & maximam mediarum -equalis cft diftcrentie intex 
Mediam & minimams. | 5 


" SHEN 
Mr Rs £33 7 


Sint date AB& AC & fit iila hk. 
% hujus dup!a» Inveniatur inter 1llas ; 
þ Media- AE. Fiat BAD angulus 
rectus, & AD #qualis AB jun- 
gaturque BD. . Centro D radio P 
it DB- delcribatur ' arcus Ba , quem #4 
4 ducta & produdtta DE ſecet"in 4. Eh, iD 
7 Secetur arcus By in' tres parfes #- RS 
by quales Bh, bb, ba. Secet autem re- | RD 
18 aa Db rctam AB inc, & Dh xe-* DJ 
Gam candem in 3 DN 
Similiter, radio DE" deſcribatur” | 
axcus Ed, cui ducta DC occurrat 
in d, ſeccturque arcus Ed in = on —_ 
partes zqualcs quarum” Ee fint duz; & Ep una ; ducant _— te 
Dg ſecantes Ae inf. & k. | e OM _ _ 
Dico rectas Ac, Af efſe dias Medias inter AB & AC quizlitas. 
Qyoniam enim angulus BDb' diviſus eſt bifariam: a. recta Dz, erit- (per * 
El, 6.-Prop. 3.) ut DB ad Dc ita Bj ad 7c. Similiter quia re&a De divis * 
dit: angulum zDE bitariam , erit ut Dz ad DE ita jc ad cE. Sunt ergp ' 
Bz, 3c, cE- continue proportionales 3 &- propter eandem cauſam Ef, fh,, 
kC continue proportionales. | Fs 
Sed ut AB ad AE, ita eſt AE ad AC, per confiructionems & ita BE. - 
difterentia ad EC difterentiam. Quare recta DE dividit angulum BDC - 
bitariam 3 & ſunt tres anguli EDF, FD, kDC tribus angulis BD: , - 
zDc, cDE ſingult ſingulis #qaalcs. Sunt ergo Dz, 3c,.cE, Ef,fk,, kC cen- 
tinue proportionales.* Quare & altitudines AB. AB minus Bj./ A; minus © 
ZCo Ae minus cE. AE minus EF. Af minus f he Ak minus bC ſunt {ep= 7 
tem continue proportionales. Sunt ergo AB. Ac. Af. AC quatuor con- ' 
tinue proportionales, quarum duz mediz ſunt Ac, Af. lnventzz ſunt er- 
go inter rectam ' datam &--ſui- ſemiſſem duz - mediz*proportiona- 
CS. + 
Probandum refiat quod Bc ( differentia' inter primam'ex illis quiatuos * 
& ſecundam ) zqualis eſt CE (differentiz inter mediam AE & minimam 
AC, nempe reQz CE 3 quod fic oſtendo. Quoniam ratio AB ad AC dr- 
PUCAtiu 


/, 


(28) 
plicata eſt rationis AE ad AC. eti- 
—- . amiratio AB ad CB (cum AC,.CB 
' fint xquales) duplicata eſt.rationis 
 - AB ad CB; & propterea duplicata 
Fig. 2. . | etia rationis BE ad EC. S$iergo 
, fuamatur, a puncto C verſus.B, 
| recta quedam zqualis BE, illa erit 
M4 Cc, & reliqua cB xqualis CE. 
D Ex hac demonſiratione mani- 
RJ; feſtum eſt, .reqam que #qualis fit 
W . dimidio arcut quadrantis, efle ex 
J duabus mediis inter radium . 6 ſe- 
_ .miradium , majorem. Oftenſum 
& > enim elt ad controverſiam nonam, 
| differentiam inter radium & {e- 
nidiagonalem (quz ſemidiagonalis media eſt inter radium & ſemiradium) 
equalem cfſe dimidiz Tangenti 3o graduum. Cum igitur arcus qua- 
_drantis oſtenſus fit xqualis radio & tangenti 3o graduym {imul (umptis3 
= ſcrhifſis ejus xqualis erit ſerniradio & diffterentiz inter radium & ſemidia- 
gonalem 3 6 (per conſequens) diffterentiam inter radium & {emiſlem ar- 
cus quadrantis zqualcm eſſe differentiz inter ſemidiagonalem -& ſemira- 
dium. | 
Oſendam ſecundd , ex conſirucione . Hobbeſiana ad cap. 22. Libri de 
Principiis Geometriz , non modo arcum-quadrantis aqualem eſſe radio 
. & Tangenti zo graduum ſimul ſumptis 3 ſed etiam ſectionem anguli dati 
in ratione data 3 & arcui dato zqualem exhibere ream ; & contra datz 
rxe&#z zqualem arcum 3 & Polygonum conſtruere #quilaterum quod- 
canque. ; 


Conſtrucgio 


OO MT Y Fog 0 > NOSE 


RE... as 
ConftruQio Figure, 
AER ct Quadratum , diviſum ab EF parallela !ateri AP bifarianes : 
 & BD arcus Quadrantis ſecans EF in'G. Quare IG. Sinus arcus BD 
eſt ſemilatus; & IA poteſt tria' ſemilatera 5 & AN eſt dupla Al. vel ON. 

Item ND eſt dupla AD , & AM tripla <juſdem. Quare ND produ- 
Cta ad latus BC productum in L, erit CL Tangens' 30 graduum z & 1R 
Equale laterj, & KM quale (cmilateri. Itaque DL «ct Sccans 30 gradu- 
um 3 cui #qualis per G ducitur AH. Itaque BH «ft Tavgens 30 gradu- 
um, cadcmque dimidia-Secantis AH z & ſunt AH, DL parallele. 

AT eſtduez tertiz ſemilateris AE, id eft una tertia totius lateris AB. 
Itaque junta NT & produdta ad Jatus BC in 9 tranlibit per G, & erit 
Bq tertia pars totius re&# BL. Quoniam enim AT eſt tertia pars lateris 
AD, & produda ND determinat IM tria ſemilatera , producta NT de- 
tcrminabit unum (emilatus {G. Quare& By erit tertia pars totius BL. 
Preterca Fq eſt tertia pars FH; nam ut ET ad TG ita cft Fq ad GF, prop- 
ter triangula GFQ , GET fimilia. 


HaGenus conſtructio, &ea quz ex conſtruQione ſequuntur immedia= 
te, & maxime manifelta. Venio ad Theoremata dithciliora. 


- + PROP. L 
Retta que ducitur a puntio N tr anfitque imter A &-T, dividit regam AT 
& Arcum BG, & reftas IG, By in rationes eaſdem. 


Geer rectam AT deſcribatur arcus quadrantalis ST. Cum ergo AT 
a3 fit. textia pars lateris AD, erit arcus ST tertia pars arcus BD, 1d eſt, 
equalis arcui BG. Quare fi puncta S & T inteliigantur. terri per retas 
AB & TG ad puncta B & G, terminabitur inter illa arcus ST. Similiter 
fic AZ ſemiſſis AT, & YZ arcus quadrantalis. Exit igitur arcus YZ equa- 
lis ſemiſſi arcus BG. Secetur arcus BG bifariam in þ , ducaturque Sinus 
ejus ah Erunt igitur AZ, ah parallele; & quia ah Sinus dimidii arcus 
BG eft &qua!is (ut notiſhmum eſt) dimidiz chordz BG, producta ab ut 
fit ſui ipttus dupla, occurret rectz NG productz in kh, propterea quod 
AT, citdupla AZ. 

Similiter, f1 {umatur Bf tertia pars BG, id eſt pars nona arcus BD , & 
&E ſit arcus quadrantalis , erunt arcus «© & Bf xquales, & AC, bf paralle- 
lz, & in rationc NA ad Nb. ItaqueduQta NC & produdta tranſibit per f. 
Itaquc producta bf ut fit ſui tripla terminabitur in Ng 3 & eadem bf non- 
cuplata terminabitur ad NL in c, & ab ſcxtuplicata terminabitur in ca- 
dem NL ad 4 K Tertio, 
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Tettio, Si ſitmatur B; duz tertiz arcus BG, & re&a AX duz tertiz 
AT, & Sinus ejus piz & arcus VX fit quadrantalis, erit ut NA ad Np 
ita AX ad pi. Ducta ergo NX & producta tranſibit per 5. 

Eodem modo oftendi poteſt reFam ab N ſecantem quamcunque par- 
temreqz AT, puta Ar, abſcindere ab arca BG arcum #qualem arcui 
quadrantali deſcriptoab ipſa Ar. JunCta- enim NF fſecante AT in r, & 
arcum BG: in s, cum AX Bj int in ratione AB ad BD, manifcſtum ef 
partes Xr , RT proportionales efle partibus Z's, 5G 3 & propterea in ratio- 
ne radii ad arcum quadrantalem 3 &'propterca arcus quadrantales dcſcrip- 
tos ab Xy & rT #quales efle arcubus 7 s, iG. 

Cor. Conſiat hinc reRas ductas ab N. ad latus BC abſcindere partes BP; 
BQ , BR, BF, By partibus AC, AZ, AX, Ar, AT proportionales, ealdem- 
que partibus cujuſcunque parallele-interceptis inter NB & Ng, ut 11, tn, 
mn, 115, efle proportionales.. 


L 


PROP. II. 
Redfa BL eſt equalis arcui BD- 


LY Ajor enim eſt rea BL quamIM, id eſt quam tres Sinus arcus BG. 
"V 3 Major item eſt cadem BI: quam ſex Sinus arcus Bh, id ett quam 
sd. Majoretiam eadem eft quam 12 Sinus dimidii arcus Bh. Major: 
quoque quam 24 Sinus quartz partis arcus BG ; & major quam 48. 
Sinus partis otav# arcus BG. Similiter , fi biſecentur partes aliquote 
axcus BG quoties fieri 'poteſt, ita ut inter puntam B &- chordam ipſius 
difterentia gulla fit 3 toties multiplicata minima: ( ſumpta ut una rea). 
terminabitur in L. Quod ſidicatur nulla biſeione tieri poſſe ut chorda 
&iplius arcus ſint xquales, fed majorem ſemper fore arcum quam chorda- 
ejus, tunc arcus totus non eſt biſetus toties, quoties fieri poteſt. ' Quod 
> contra ſuppolitum. Eſt ergo rea BE (que componitur ex Radio &- 
Tangente 3o graduum) #qualis arcui quadrantis BD, ut methodo cadem, 
Cap. 22. Libri de Principiis Geometriz, demonſtravit Hobbeſius. 


P R O-P. FI I: 
Datum: angulum dividere in data ratione: 


f 
Sg data ratio PF ad BP. A pundto F ad N ducatur rea FN ſecans 


arcum BG in +-& AT in yr. Ducatur item- PN fecans arcum eun- 


dem BG inf, & retamATin ©. Ergo (per primam ) arcus fs eſt ad 
axcum Bf ut FF ad BY. Sed ut arcus fs ad arcum Bf , ita eſt angulus 
PAF adangutrum BAP: Quare ut angulus JAf ad angulum faB, ita cf 
tea BF ad: BP, Divifus crgo- eſt- angulus datus BAs in angulos duos 


1 Af; 
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sAf, FAB in data ratione FP ad BP. Quod erat faciendum. 

Notandum autem eſt, quando angulus datus major eſt quam tertia 
pars r«&1, ſumenda eſt pars ejus aliquota , quz minor fit quam By, & 
duplicanda vel multiplicanda per partium numerum. 


Þ R O P. I V, 
Arcui dato invenire refam equalem , & refe date equalem arcum. 


_ arcus datus By 3 ducaturque Ns & producatur ad latus BC in F, 
\) Erit ergo BF #qualis arcui Bs, per primam. Sit deinde data r<Cta 
BC latus 3 ſumaturque ſcmiſſis ejus BF. Ducta ergo FN, ſecante arcum 
BG in £, crit (per primam) arcus Bs #qualis re BF ; & duplicata 
By in # erit arcus By zqualis lateri BC. Erit quoque arcus D# &qualis 
reqz CL Tangenti 3o graduum, five re Dr, | 


FROP- Ve 
In Circulo deſcribere Polygonum regulare , numerum laterum babens 
datum. X 


Xempli gratia , deſcribendum fit in Circulo cujus Radius eft AB 
Heptagonum regulare.. 

Sumatur a punQo B ſcptima pars re&#e By z datur enim ' pars ſepti- 
ma rez cujulcunque. Datur ergo pars ſeptima arcus BG, quam ab- 
ſcindet duca recta a pundo Nad partem ſeptimam.arcus BG. Eſt crgo 
arcus BG: ſimul cum quinque ſeptimis zqualis duodecem ſeptimis arcus 
BG. Eſt autem tota perimeter deſcripta ſemidiametro AB duodccupla 
arcus BG.. Eſt ergo tota perimeter ſeptupla arcus qui componitur ex 
duodecem feptimis arcus BG. Datur autem arcus duodecuplus ſeptime 
partis arcus DG. * Datur ergo ſeptima-pars totius perimetri. Datur er- 
go & latus Heptagoni deſcripti in Circulo cujus radius eſt AB. 

Itaque quartz. partis , atque adeo totius perimetri longitudinem des 
monſtratione hac altera ( ſumpta ex capite 20 libri Hobbefii de Principiis 
Geometriz, &e- ) determinavimus & demonſtravimus xqualcm ef: re- 
Az compolitz cx ſemidiametro 8& Tangente 30 graduum 3 & prop- 
terea ſemiſſem ejus equalem efſe ( ut in Roſcio demonttratug ) rect& 
cujus quadratum z#quale eſt decem quadratis a quarta parte ſcmidiame- 
tri & quia demontiratum etiam paulo ante eti quadratuin a rea que 
ſit xqualis ſemiſſi arcus quadrantis eſſe ad quadratum (cmidiametri ut 4, 
ad 5, neceſle etiam eſt longitudinem ſemidiametri cfſe ad longitudinem 
{ſemiſlis arcus quadrantis ut 5.ad 4. Debet igitur Yallifix vel acquick 


cere in demonſtrato, vel in demonſtratione. detegere Paralogiſmum. $.d 
Nt Que. 
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neque detexit quiſquam, neque detegere poteſt , propter demonſizgationis 
- perſpicuitatem. Venio nunc ad ObjeQionem IYallifi: ſumptam ©x co guod 
quatuor quinte {emidiametri majus eſt quam femiſlis arcus quadrantis, 
oltendam ergo primo invalidum efle, & conſequentiam taiſam. 

Siquidem cnim per Latus Longitudinem ſemidiametri intelligat circali 
quadrato inſcripti, & fine latitudine 3 ſequetur mamteſtz ( quoniam lon- 
gitudo {ine latitudine nihil ft) latus quadrati <fſe nihil, neque ommno 
habere quanititatem, 1d eft nullum efſe quadrati latus, 

Deinde fi cogitetur quadratum terminari undiquaque quatuor reCtis &- 
qualibus fine latitudine z haberet quadratum ſic fictum angulos nulios. 
Nam angulus a duobus nihilis conftitui non poteſt , neque quadratum a 
Diagonali dividi , quia {mul dividenda eflent punQa angularia, que {up- 
ponuntur indiviſibilia, Etiam punQa five minima Linearum > Quadra- 
torum, & Cuborum eſlent inter ſe #qualia. Preterea, lincam fine lo: 
gitudine cxiſtere ne cogitabile quidem eſt 3 ſed quotics ſupponitur , dis 
- citur tantHm, ita ut nihil inde athrmati deduci poſſit, neque ab co ſuppo- 
fito quicquam confutari. Adde quod linea fine latitudine ne duci qui- 
dem poſlit, & proinde illis quiinde aliquid demonſtrare cupiunt, fine dia- 
grammate demonſtrandum eſt. Jallifius igitur, f1 longitudinem ſcmi- 
diametzi pro latere quadrati ſumpfit more ſuo, nihil egit. Sin lateri la- 
titudinem concedat & (per confequens) etiam- diagonali 3 conclutionem 
Hbbeſii infirmare non poteſt, Oktendam f.cundo. 


Qu!0d quatuor quintz radii non «fi major duar'im mediarium 
infer radjum & {cmiradium. | 


.R.petatur 
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*Repetatur jam figura confrover-:: 
fie hujus 12 prime, in iqua dud : 
per d recta parallela BC, ſecat dia*:+ 
gonalem BD in r, & DCin's. Eft; 
autem Dt quatuor quinte ſemis: ,, 
diametri DC , five (ut vulgo vo-' | 
cant) lateris Cubi a DC. WP 
Quoniam enim AB, five DC eft' 
ad De five tr, ut 5/ad 4, ideſt ut 


10 ad 8, & quadratum a DCeft 
x00., erit-quadratum a Dt 645 & 


Cubus a DC 1000 quorum Cubus 
a Dt e&ft 512, Scd Cubus a Dk et 
pars otava Cubi a DCnempe 125+, 
Ett autem 512 [majus dimidio Cu- 
bi a DC quantum. eſt 12 5 quiz 
1000 duplum c{t 500. Similiter 
Cubus a Dt pro dimidio debet ha- 
bere 256, quod majus eſt dimidio 


Cubi a media majore , nempe 250 EG reconnect 
quantum eſt 6. Et denique Cubus = 
qui ad DC, & Dt ſive ad 512 & 256 eſt tertius proportionalis,nempe 128 
major eſt Cubo a dimidia ſcmidiametro, nempe 125, quantum eſt 3. 

Non «ſt erzo rea Dt ſive tr major duarum mediarum inter totam DC 
& cjus dimidiam-Dk, ſed illa major , quantum eſt :duodecem -milleſfime 
partes Cubi a tota DC five quantus eſt .Eubus a duabus centeſimis'ipſius 
DC. .Nam-quadratum a duabus centeſimis recte cujuſcunque zquale eſt 
quatuor centelimis-quadrati totius-z & quadratum diagonalis cjus poteſt 8, 
quorum duz centeſimz poteſt 4. Itaque ſuper quadratum ab illis duabus 
centefimis fi conftruatur Cubus, marifeſtum ck ex El]. 13 3-- Prop. 13. quod 
Cubi iſtius diameter poteſt 12 , quorum duz centefime Radii (ut una 
rca ) -poteſt 4. D:montiravimus crgo-quatuor:quintas ſemidiametri, 
duarum-mediarum inter. Radium 6 Semiradium majore , majus cfle, 6 
quanto z ſupponentes Radium diviſum in partes #quales decem. 

. Supponatur rurſus ſemidiametrum aivifam eſſe quinquifariam. Qua» 
dratum crgo a'Radio crit 25, .id eſt: quadrata 25 in quintam partem ſui 
ipfius ducta 3 & Cubus ab ipſo Radio 125 Cubi ab cadem quinta partes 
Hujus ſemiſſis eſt 625 3 hujus iterum ſemiſſis 31453 & hujus denique ſemi(- 
tis 154 3 qui numerus eſt pars oGava totius Cubi 125. Eft ergo ratio 
Cubia radio ad partem {ui oftavam, id eft, ad Cubum a ſemiradio in tri- 
plicata ratione 5 ad 4. Sed ratio DZ five Ze ad De five eq, eſt ut 5 ad 4» 
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"quiz De, DL, Dy ſunt in contiriua 


= rarivitie 5 ad 4, ( confitente H/all;- 

"fio-Y>Ratio ergo lateris totius Cubi 
1 * a {uo latere , triplicata eſt rationis.. 

v c.'DCad DZs  Qyare erit ut DZ ad 


— "FT De,'ita'tum DC ad DZ, tum De- 
: - 1” ad Dk,, ut demontiravit Hobbeſiue. 


- 4 a ND 2 + Ex eo6'igitur:quod latus quadrati - 
OR IATT Oo |] ttiitureſſe nihil , 5d eſt fine Jati- 


a — *endine , notimodo deſtruitur veri- 
A © * tas recepta de ratione inter ſe Cu- 
——— borum , ſed * etiam confirmatur 
_—_— I 16 Prop-Roſeti#19% , quam voluic 
\ # PFat8fini ab #rraviie five non-la- 
Tf titudineateris confutare. 
| -Quoniamautem ſemidiagonalis : 
i Lh"'eft media proportionalis in» 
|: tex"ettimas* DC & Dk, fi Cu- 
| bi ſunt.in triplicata ratione Jate-- 
— UIEDE WG INNE EIS | ---J, rom fins Hatitudine , crit cadem 
A |  'Lþ*meduiqtioque inter mediam 
. , zmajorem & pmiſnorem 3 ſed illa media eft 'tater DZ 8 De.. Quare (cum . 
NZſie ad De ut 58d 4) crunt ipſie DZ,De duet miediz queſitz, 
- - *Manifefturif'ergo cf rea De non efſe duarum"mediarum inter DC & - 
Dk, majorem 3 nec DZ latus Cubi zqualis dimidio Cubo ab AB. 
. Idemetiam per ;partium aliquotarum numeros manifeſtum eſt, Cum 
enim DC ad Dy fitut 5 ad 4 id eft ut 10 ad 8, vel 5oad 40, Kut 5oad 
40 ita 40ad 32 & ita denique 32 ad 25}, numerus 50 deberet eflc dy- 
plus numeri 252 5 ſed duplus eſt numeri 25-. Quare Dez . major eſt quam 
major mediarum inter DC, Dk. | Ds  rtkenn 
Cauſa autem erroris hujus alia non eſt- quam quod linea ( a definitione 
Euclidis non ſatis intelle&ta) habita eſt a pleriſque pro longitudine fine 1a- 
titudine. Quanquam enim in menſurandis rectangulis latitvdinem com- - 
putandam non effec verum ſit, in comparandis tamen ſuperficiebus defini- 
tio illa locum nullum habet 3 quia longitudo 6& fuperhicies ſant ,>per jp- 
ſum Euclidem, diverſa genera quantitatis. Wallifias igitur oum tuppo- 
neret linecam divifibilem in partes infinite exiguas, non Ppotuit in hac 
queſiione non errarc. . | 

Euclides enim in El. 1. demonſtravit parallelogramma ſub eadcem alti- 
tudine &, baſibus zqualibus efſe inter ſe #qualia- Ergo parallelogram- 
muta; ſub AB.& ejus parte infinite. cxigua , #quale eſt 5. mY 
ub.. 


* 33+ { "LOO 


AF eſſent #quales. Quod elt abſurdum, ab J/2/lifio.non aninzdverium. 


Dico tertio latus quadrati ABCD (fi modo Cubus cjus ad Cu- 
bum qui fit ſemiſlis cjus debet habere rationem laterum tri- 
plicatam) latitudinem habere eam- quam. habet Trapezium . 


In rea cB ſumatur c #qualis rB.. Erit ergo tum rB tum cx quinta 
pars diagonalis. DB 3-.& propterea Trapezium Cxu B ad Trapezium tZey- 
ut 5ad 4. Sed zcadeq eſt ut 5 ad 45 quia diagonales Dc , Dq ſunt ut 
5 ad 4- Sunt enim illz zquales reQis DF, Dg. | | | 

Sumatur quarta pars ſemiradii Dk, & collocetur a punQo e verſus k in 
o, ducaturque oz parallela CB ſecans diagonalem DI in. 

Quomiam ergo oftenſum eſt ad controverliam octavam , reqam Ze #- 
qualem eſſe ſemiſſt arcus quadrantis deſcripti radio DC 6 arcum. qua-- 
drantis deſcripti a De zqualem efle ipfi radio DC; crit Dk, vel kI zqua- 
lis ſemifſi arcus deſcripti a De. Cum ergo fit ut DC ad-ſemiſſem arcus - 
quadrantalis a fe deſcriptis ita De vel eq ad. ſcmiſſem itidem arcus qua- 
drantalis a ſe deſcripti z-erit ut -DE vel CB ad Ze, ita eq ad kl. 

Quare re&a DC (quod revera cft rectangulum) una cum Trapezio Carer 
B eftad Dt unacum Trapezio tzcr ut '5 ad 4.. Rurſas rea Dz ( quod- 
revera cft retangulum) eſt ad eq ut 5 ad 4 3. & denique eq five De una- 
cum Trapezio okI3 cſt ad kI five Dk ut 5ad 4. Itaque fi ducantur tres re- 
Qx uy, ys, re parallele reis AB, AD, DC ſecantes diagonales in y,s, «- 
habemus quatuor Trapezia Ce#B, BuyA, AysD, sDeC 2qualia pro qua-. 
tuor lateribus 'quadrati ABCD-in (ubtriplicata ratione radii DC ad ſemi-- 
radium Dk. Ts 

Itaque Objetio Wallifis non impedit quin ſemitſis arcus quadrantis (it: 
major -duarum Mediarum continue proportionalium inter radium 6: ſe+ 

miradium. Quapropter propolitiones d:cimam ocavar &.decimam no» 
nam Judico ab Hobbefio cſle bene demonitratas-- Cauſam autem quare . 
Wallifis aliter viſum- eſt, aliam-non fuiſle quam quod quadrati magnitu-- 
dincm*computar! poſſe exiſtimavit per longitudines tine_latitudine, id.ctt: 
per diverſi generis-quantitatem 3 quod <ft impoſlibile. . 

Cor. Minor mediarum-duarum inter rectam to:am & .dimidiam. eſt (c- 
miſlis diagonalis quadrati quod {it quatuor- quintz partes quadrati a tota.-: 
Nam eq que eft minor Mediarum inter DC & f(caiticm cus Dk cit dimi- 
dia DQ_tivedimidia DK (funt cnim DQ, & DK..«quales propicr funilia.. 
& #qualia triangu'a DYQ, DqR.) Quia enim anyul1 deinceps ad-e ſunt. 
recti, & anguliad D & K {emirei,, necefiarium cit ut De, eR tint-w- 
quales. . CO N-- 
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CONTROVERSIA XIII. 


vOntra Propolitiones 20 & 21 Wallifius nihil objicit preterquam 
quod dependeant a Prop. 18, id eſt , quod dependeant a veris & 
pcripicue demonſtratis. Nam que reprehendit in ſcriptione verba quz- 
dam preter ſcriptoris 'mentem (quoniam illis nunc correctis procedit de- 
monſiratio)-nihil agunt. Hactenus de controverſtis fingulis , excepta illa 
quz eſt de natura Librz yuam cum cenſurx Hobbefis ut contemnende 
rc{pondere non dignatur, una cum Roſeto ipſo cum hoc ſcyxipto meo col- 
ligari curavi. Reltant pauca univerſim circa ipſorum de Scientiis merito 
dicenda, nempe quantum fſerviat reſponſioni ad Epiphonema Wallifi: ad 
finem libelli ſui in cranſactionibus Societatis Regalis editi in h&c verba : 
Nam jamdin et quod Hobbii Anthoritas in Mathematicis ne bilum value- 
rit > ejuſque ratiocinium tantundem. \ 
Verum quidem eſt , nec authoritatem nec ratiocinationem in Mathe- 
maticis Hobbefiz apud Anglos z nec apud exteros , Wallifii multum va» 
luiſſe, Exteri a Demonſtrationibus Geometrasz apud nos omnes ab audi- 
tiove & ab Authoritate Academicorum judicant. Itaque Hobbeſius extra 
legitur, intelligitur, laudatur 3 Wallifius nuſquam legi:ur , a 'nemine in- 
telligicur, ne a ſciplo quidem, & in ſola Anglia laudatur. A quibus? A 
Geometra (quantum ſcio) nemine. A quibus ergo? A-multitudiue hom'- 
num non Gecmetrarum, quos in alio genere doctrinz:{cribens Hohbeſius 
viſuseſt Izlifſe. Non ergo a contemptu eſt quod Wallifio in Geometricis 
-non anteferatur, {cd aVindicta. .Hobbeſiz enim inventa tum in Geometria 
tum in Phyſica multa, nova, excelta, clara, .utilia ſunt. J/allifii contra, 
inventa nulla, ratiocinatio falſa , Principia abſurda , Definitiones jutites, 
nihil novi przter monſtra. Mirandum -igitur effet , iqui aut iJlum legit- 
ſcnt., aut Hobbeſfio non male voluiflent:, h -non cathedra illa Gcometrica 
celebesrima dcpuliflent. Faciet enim temeritate & impenritia ſua, li paulo 
diutius i}lam retincat, p-rire apud nos (cientiam utilifiimam , pretcre 
quam quantum jamdiu didicerant homincs Mechanici. Ego vezo inter 
tcmporum i!lorum calamitates non minimam effe exatimo , qued ad be- 
neticium illud Savilianum Nobiliſimum admiſſus fuerit, qui cum juvenis 
Ovghtredi Arithmeticam didiciſict , & veterum Grometrarum Propcli- 
tiones (line demonlirationibus) percurrifſet z afſunipta Cavallerii dedtri- 
na indivilibilium, quem non intcllexit 3 ea inttructus ſupellectile ad Fro- 
fefloratum Geomctriz totius.o bis clariſſimum aſpiravit, partiurrque fa- 
wyore.prevalentiam obtinuit, & :quorundam characterum vulgo incogni- 
-torum przſiigiis nomen obtinuit apud diſcipulos & condilcipulos ſtos, 
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& vulgus imperitum, peritiſſimi Geometrz, docuitque non (ut.per inſtitu- 
tjonem debuit ) Euclidis Geometriam , ſed ſui iptius'monſtra & deliria. 
A quibus cum 'ſ{ctipta Hobbeſiz diſſentirent , ſcripto Elencho ruſticitate, 6 
ſcunlitate, id ct ſtultorum facetiis difterto, in iilum invchitur. partim in- 
gcuio ſuo,partim ab Hobbeſiz (quos dixi) inimicis animatus. Hobbeſius an- 
tum nec Jucri nec-gratiz cauſa, ſed ſciendi ſolo amore (cripfit que (criptit 
omnia. Talia autem ſunt, ut nec #tas prior majora vidit , nec (quantum 
conjicio) futura confutabit aut extinguer. 
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Ad Leflores eAdmonitio. 


Abuimus (fudioſi Lectores ) Scientiarum humanarum, Gecme- 

trix dico & Phylicz) per longilſima fecula Magiftros peritifſi- 

mos 3 preſertim vero Geomerriz Euchdem, Archimedem, Ap- 
pollonium, Pappum alioſque a Grzcia veteres 3 'Cavallerium, Torricel+ 
lium ab Italia recentiores. In Phyfica, id cſt, in doctrina de Motu, qua 
rerum omnium naturalium continentur cauſz, innitiati furmus a Co- 
pernico 3 proceſſimus (impedientibus quidem il]is qui Scientias*ſufcepe- 
rant promovere ) procefſimus tamen ſub Galileo.” Hodie ( non dico 
conliftimus ) ſed relabimur. Quare autem ? Quia qui Scicntiz pſi. 
ſtudent pauci , qui Scientiarum profcſſione quzſium faciunt innumeri 
ſunt. His ſimul ac Magiſirorum ſuorum doctrinam edidicerint , etfi 
ſenſum & vim illius non percipiant , pro omm argumento ſuffi- 
cit authoritas Magiſtri 3 dicit Ariſtoteles. Eft Euclidis. Eſt Archime- 
dis 3 aliquando etiam ubi ſummi illi viri nihil tale ſenſerint aut (cripſe- 
rint, more Philoſophorum illorum quos facete, ſed meritd deridet Lucia- 
nus 3 de quibus loquutus eſt Cicero, quando nihil eſſe tam abſurdum dice- 
ret quod ab aliquo Philoſophorum non fit pronuntiatum. Sed, ne rece- 
dam a Gecmetris, Quid {i Euclidem vel alium ex Magiftris illis maximis in 
D.monſiratione erraſle, aut voculam aliquam non ſatis accurate detiniiſle, 
aut Foſtulatum juſto univerſalius poſtulare contigifſet ( poterant enim 
dum homines cſſent )- nonne explicare, corrigere, pretermittere, aut de- 
nique abjicere illa fatius efſet , quam falſis falſa congerendo etiam vera a- 
bolere vel abſcondere ? Euclides Lineam longitudinem efle definit fine 
latitudine. Quis unquam latitudinem imaginatus eſt ( imaginatus eſt 
| M dico, 


5 
138 


| | 
dico, nou dico confideravit) fine latitudine ? Idem paulo pott concedi 
fibi poſtulat , a Puno ad Punqum duci poſſe Linzam. Q1od cit Poſtu- 
Jarum iniquiſſimum & contra rationis naturalis lumen immediatum. U- 
trum jam #quius eſt dicere, Senfifſe Euclidem Latitudinem Lince in eiti- 
mandis Supzrficiebus non conliderandam efſe, quam aut negare ducendz 
hnez poſſibilitatem, aut ab llo Principio procedere ad D:monſtrationes- ? 
Euclides Elem. 3- Prop. 16, angulum ſcmicirculi quovis angulo acuto re- 
&ilinco majorem cc dici', reliquum autem minorem. Inde intert Cla- 
vis (non ut ablurdum) ſed ut miraculum quoddam Geometriz, Quanti- 
tatem minorem, continuo auctu, alium majorem ſauperare poſle, zquare 
tamen non poſſe 3 quod elt contra lumen nature fmmediatum. Erat 
tamen Clavius Geometra non. indoFus. Sed ut ſunt adeo excclſz do- 


&rine quelam, ita etiam ſunt deliria aliqua 1ta magna, ut credi nit 


Magittrorum op2 nunquam poſſint. Nonne Profcfſorem noſtrum prius 
oportuit conlideraſſe naturam anguli, tum reAilJinei tum contingentie, u- 
trum bene definiti & ejuſdem generis eflent, quam authoritate Clavii tam 


abſurdum dogma docuiſſ: ?. 


Rurſus , Quod: Numerus Linearum in ſciplum vel alium Numerum 


Lincarum multiplicatus producit Superficiem , nonne eſt contra lumen 
naturale? Quid. eſt aliud multiplicatio decem Lincarum in decem Li- 


ueas, quam decem Lineas decies numerare ? An dicemus Linies Lineam: 


producere aliquid ? Indoctus nemo, etf oves fuas ſzpius numeret, ſpe- 
rare potglt ut fic nvumeratz. mutent_ſpeciem & hant boves. Non ſunt 
hec {ubtilia, (cd. abſurda, Qaanquam Oughtredus, Vieta, Regiomonta- 
nus, Copernicus , & ipl; ſemel Archimedes Jatera Figurarum ftruſtra nu- 
Ner's Explicare tentaverunt, nungquarm tamen docuerunt Radicem nuamerr 
l- Figures quadiatz. latus , nec Geometriam dependere: (ut docet FF alli- 
ſus )ab:Arithmetica, n:que numerum effc quo nihil numeratur. 

_ Poftremo., Quid. tam.contra lumen naturale 1mmediatim efle. poteſt 
aut abUurdum., quam in ſerie quantozum infinita? datum dicere eſſe ulti- 
mM, aut in, publico Proicffore puerilius , quam per Iifinitum intelligere 
{c dicete Indefinitum., aut quantum eft prſibile, cum fi fic dixiſſct, id quod 


d:m nſtrare tuſceperat demonſtrare non potuiflet ? Neque vero iftius- 


D421 um eſt poſſivile , five Tndefinitum , datur ultimum. Datum enim 
non cl: quod non expolicum clt .&& cognitum. Qyantum rerum Condi- 
tori poſſibile eſt, infinitum eſt, Quouſque autem homo dividere poteſt 
iIgnotum eſt 5. quare £jus quod patelt Vitimum nec datur nec dari poteſt, 
Ipfius eft fingulare hoc Abſurdum , nullo acceptum. Magifiro, ſed ab ipſo 
ſuppolitum. eo fin2 ut novum aliquod Theorema Geometriz addidiſſe, 
aut m?2lius quam alii demonſtrafſ: videretur. Itaque non modo Scienti- 
aln-utililimam inſcitia ſua non. promovit , (ed relabi fecit, atque authori- 

: tate 


Y FOUR art: + EEE 
y x $ 


A's; ; 


39) = 
tate Profeſſionis, que antea bene demonſirata erant , diſcipulis ſuis dubia 
aut falſa videri fecit, nihil quidem ipſe in ulla parte operum ſuorum de- 
monſtrans, aliena vero Paralogiſmis ſuis inquinans. Quapropter monen- 
dos vos cenſui, Lecores ftudioh, ut Iecturi caveatis ne a faltis Principiis, 
& Hypotheſibus preſumtis decipiaminji, Examinate diligentids Dctiniti- 
ones & Axiomata. Potcſtis enim. Aﬀerte ad illa Ingenia veſira, Non 
cnim Artis ſunt, fed prudentiz naturaliss Tantum habent Authoritatis 
quantum vos vultis. Nift vobiſmet ipſis clariſſima fint, ne admittite. 
Si hoc feceritis, non facile Sophiſtarura Paralogiſmis decipiemini- Mo- 
do & Figura, homines maturi, non indigetis. Valete. 
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DOCTRINE WALLISIANA 
De Motu | 


CENSURA BREVIS. 


ATE ucm mifiſti mihi Fohannis Walifi: Libellum De Mot 
Is 122 perlegi diligenter. Continet autem primam partem, 
Sc. 2= nempe Doctrinam _ Libra. © Relique expectantur. 
uZris Quid cenſeam de prima. Non placet. - Que 
Q 7 -'D —_ ho obſcura 3 obſcura eofinions thals WE 
- £45 Methodo quidem recta utitur procedens a Definiti- 
PD 1; GAS onibus, ſed vitiolis, & quarum alique ad demon- 
wy” >4 ſtrationem nullam adhiberi poſſunt , quod & ipſum 
Vitioſum eſt. Huyus generis eft prima hec Mechanic. 


DEFINITIO L 


| Mechanica eft Geometria de Motu. 


. Quid hinc infcrri poteſt quod conducat ad Dodrinam de Libra ? Ety- 
mologia Wm This wwxeins quorſum attinet ? Quo authore Geometra? Sed 
quid ( inquies ) accidit incommod1, fi doceare obiter Grammaticam. At 
in hac quoque. ineptit, Mechaxnica dicens in Singulari, & Mechanica in plu- 
ra't , ut & Logics in Singulari, & Logica in Plurali perinde eſſe > cum no- 
tiimum fit ad Mechamcam & Logicam in Singulari ſubaudire Arcem 
ad Mcchanica & Logica in Plurali intelligi Opera, Studia , Inftrumenta, 
vel aliquid fimile. 


A DEFI- 


ad Oe > 
X X _ * 3 a... * 
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DEFIN. IT. 


Per Motum imtelligo Motume Localem 


| \Efinitio non eſt. Quid ergo iſtic agit 7 Diftinguere voluit Motum 1o- 

£m calem a Generatione, Augmentatione, & Alteratione. Cur ergo 
non diſtinxit? Nam dum motus hos ad motum localem reduci poſſe di- 
cit, non diſtinguit, ſ:d confundit 3 quia ad motum localem, niſi motus 
localis reduci nihil poteſt. 


DEFIN. IIL 


Momentum appello 3d quod motui efficzendo congucite 


\ 


D eſt Manus, Vedtis, Arcus, & inftrumentum emne quo ad movendum 

_ utimur, eſt Momentum. Ridiculum. Nondum intelligit , quid fit 
Momentum. Momentum enim eft ponderantis pro certo fitu, certa ad 
movendum potentia. Nam ponderantis effectus major vcl minor eſt, prout. 
C in Libra) longids ve! propits a. centro Librz diftar. ; 


'DEFIN. Iv. 


Impedimentum et id quod Motui obſtat, vel eum impedit 


' TErbum impedit non rc&e ponitur in Dcftinitione Impeaimenti. Ad 

Y duas has Detinitiones, loco explicationis, qua valde indigent , nugas 
iterum ſubjicit Grammaticas vix puero dignas 3 nempe, Momentum a mo- 
veo, Impedimentum ab impedio , & hujuſmodi alia plura qtiam viginti ad 
Subjecum ſuum nihil attinentia, ambitione puerili. 

Dzinde ad momentum r:tert Vim & Tempus. Ergo ctiam ad motum 
efficiendum conducit tempus. Quomodo Tempus potett cfſe motus cauſa 
efticiens , intclligiſne tu ? Eciam Vim motricem ad momentum refcrt, 
que in codem movente ſcmper eſt eadem. Momentum autem ejuſdem 
moventis (ut ſupra monui ) variatur. Refijteutiam & Diftantiam ad Impe- 
aimentum 
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DEFIN. Y. 


Vim Motricem , vel etiam vim ſimpliciter , appello, Potentiam efficiendi mg- 


(JN 


On video differentiam inte r Definitionem hanc & illam Momentz, niſi. 
potentia movendi ad motum non conducat, 


DEFIN. VI. 


Per Tempus intelligo Temporis ſpatium id in quo Motus tranſigitnrs 


Omo ineptus , ut ſciam quomodo intelligit Tempus , intelligere' ſe 
dicit Temporis ſpatium 3 quaſi qui Tempus quid fit nefcit, intelligere 
poſit quid fit Temporis ſpatium. | 


 DEFIN-. VIL 


Reſitentiam frve Vim -reſiſtend;, Potentiam motut contrariam, five que Motuz 
rc !17t. 


V Itiola eſt. Neque Potentia Aqui, id eft Motui contraria efſe poteſt 3 | 
neque verbum Refiftere intrare debet in Definitionem Reſiſtentiz, ne 
tit idem per idem, . 

RefiRentia eſt, ubi ſunt duo Mobilia contigua, conatus utriuſyis conatui 
alterjus , omnino vel ex /parte aliqua, contrarius. Atque hoc ille volait 3 
legerat enim D-hnitionem hanc in Libro meo de Corpore, Cap. 15. Art. 2+ 
Verum ne videretur meis uti ( quibus temere ante contradixerat ) dum 
dum findaitymutando ſua facere, corrupit. Nefcit enim, nili quz vulgaria 
ſunt , Latif dicere, ut videre eſt in Libri k:jus ſai initio, ubi definit Me-= 
ehamicam PII Geometriam de Mota. 


DEFI 


DEFIN. VItl. 


Per Diftantiam. five Longitudinem Mitics, intelligg Longitudinis ſpatium il'u4 
guod Motu tra: ſgiture 


DcRi.per Longitudin:em Motus intclligit lincam, que longitudo quidetn 

] eſt, {ed ſemper Corporis. Per D tftantiam (#piſſime intelligitur longi- 

tudo quz cſt ( inter dyo Corpora) breviſſima , que unica eſt, {cd longitudis 

. ues varie {unt. i 


DEFIN. IX. 


Celeritzs eft Aﬀetio Motis cx comparatione Longitudinis & Temporss reſul- 
tans: Utpote que, Bno tempore Quant longitud» tranſigitar , determinat. 


Otum per ignota- Celeritzs enim vox ab omnibus intelligitur, fed” 
N Afﬀedio Moths anemine. AﬀeGis animalibus proprie tribuitug , ut 
Pafſio Corporibus. Reſwltare Aﬀeaionem nihil tignificat , & eſt loquntio a 
Dcmontſtrandi ratione alicnifſi;ma. Quod autem fequitur, Que quo tem- 
pore quernta longitudo tranſigitur detrerminat, reAum quid:m <lt, ſed de- 
{umptum ex Libro mco De Corpore, Cap. 8. Att. 15. ubrVelocitatem defi» 
nieram ele Motum, quatcays eo longitudo certa cert tempore tr4n(mittitur. 
Qgyam Dctinitionem meam, mutatg Velocitaten in Celeritatem, redditamque 
breviorcm ( (cd tantundem {imul ob{curiorem ) nunc (uam tacit, | 


DEFIN. X. 
Aqualis Celeritas elt , que enuilem Longitulizem equals Tempore tran» 
fret. 
Eſumpia c>> ex Libro mco De Corpore, Lib. & Cap. iiſdem. Ar- 
LIC. 17» 


DEFI- 


Major Celeritas eſt que majorem Longitudinem equali tempore tranſigity 
vel minore Tempore equalem. - | 


HE quoque ex eodem loco deſumpta eſt. ] 


DEFIN. XIL 


:Gravitas eft Vis motrix deorſum, ſive ad Centrum Terre. 


A D hanc Definitionem ſubjungit, Duodnam fit FI confideratione Phyſicz 
Gravitatis principium non hic inquirimus. Sed Cur non inquijivit ? 
Dia (inquit) ſrfficit ut Gravitatis nomine eam intelligamus, quam ſepe de- 
prebendimus vim deorſum movendi, tum ipſum corpus grave, tum que obſtant 
minus efficacia impedimentz. Itaque Scicntia cauſarum Gravitatis five mo- 
ts Gravium Profefſori Saviliazo non videtur conducere ad doqrinam 
Ponderum. _ Suſhcic illi, Gravia recipere +. =... Id eſt, plus, minus, 
equalez quaſi h alia effet cauſa gravicatis quam quz eſt, eadem apparerent 
circa ponderationem omnia que nunc apparent. I ' 

Sed & Deimitio ipla falla eſt. Gravitas enim Qualitas vel accidens ci 
corporis deorſum moti 3 ſed Vis Mvtrix clt Qyalitas vel Accidens corporis 
deorſum moventis. Quin autem movens & motum fint diverſa Subjecta, 
preter Scholarcm, nemo dubitabit. Utraque, tam Gravites quam Vis Mo- 
trix conatus quidem elt, id &ſt Initium mots; ſed altera eft in Movente, 
a]tera in Moto corporez idemgz eſt conatus in motu quod pun&um in linca. 


DEFIN. XTII. 


Per Ponaus inteligo Gravitatis menſuram. 


Ropoſiio ( quanquam ab eo non ſit demonſirara ) vera eft 3 Definitio 
non eſt, Non enin elt de effentia -pondcris, ut fit Ponderis vel Gravi- 
B fatis 


- 


4 


| ") 
tatis menſura, magis quam eſt de eſfentia Numeri, ut fit menſura zqualis 
vel majoris Numerl. 

Ad Decfinitionem hanc, peritiam ſuam in Grammatica rurſus intempeſtive 
oſtentans, ſubjungit plus quam viginti Etymologias, ut Poxdus a pendeo, 
Togs a Fego, &.timilia 3 eſt in illis,Ours a Greco"Oyu@, quod incptilſimum 
eſt z Cum"oyx@ Molem, tumorem, magnitudinem figniticet , ſive gravem 
five levem, & bulla aquz *o4x@ dicitur, ted nullo modo onus. | 

Neque Propolitionem iplam ( licet vera fic ) demonſtrare quiſquam po- 
teſt, nifi Poxdere & Menſura prius & reCte detinitis , quarums ille neutram 
detinivit. Definitur autem Pondus, Lb. de Corpore, Cap. 23. hoc modo: 
Pondus eſt Aggregatum omnium conatuum quibus {ingula puncta corporis 
quod radium Libre premit in reQis fibi mutuo parallelis conantur. 

Deinde nugatur de differentia inter Ponder & Ons, quaſi pondus- ad 
Libram , onus ad Vedem referendum, effi 3 cum maniteſtum fit , Poxdus 
abſolute ſemper dici , & efle ſemper{6in eodem. corpore) idem 3 Onns 
contra ſemper relative dici ad ferentem, & majus vel minus pro ratione 
virium-ſuſtinentium, | | 

Rurſus in lingua Greca &x8&: deducit ab 4ys, chm dcberet "ab Zx&- 
Dolox. Eo op ) 


DEFIN. XIv, XV. 


Dire@ionem Mobilis , aut etiam Motis , appello, relam qua tenudit Mobile. 
( Motiſque menſuram- ſecundum hanc eftimatim, Motus Longitudinems ap- 

_ pelly. ) Sin curva feratur- Mobile, ( cujus direfio tn fingulis punftis intmu - 
tetur 5 ) ea «ft, pro ſingalis punttis , mths Direfio , que carvam in ills 
prunitis Reda contingit. eh 

Direftionem Virinm.ſen Moyventis, appelle, Redam qua tendit vis Motrix. My- 
tuſque menſuram ſecunium banc ejtimatam, appello Myths Altitudineme 


WV Anifeſtum eſt Dircciiouem Mobilis eſſe Adionem moventis, per quam 
4 cthcit ut mobile per lineam certam & unicam moveatur. Adtio 
autem Jines non eft 3 ncque ergo DireFio ( ut ille definit ) eft longitudo, (ed 
caula efhciens motus. Hoc ergo erratum primunm eſt. 

Secundd, Ur illa recta fuerit(quanquam Dire&io. linca eſſet) demonſtran- | 
dum tamen crat. Quod in D-hmitione, vitium alterum <li. 

Tertio , Quod Diredionem Mobilis dicat. rectam eam eſſe qua tendit 
Mobile , falſum eſt. Nam 1dem cft ac fi diceret , quod mobile dirigit (e- 
ipſum, 


ipſum , viamque ſuam fibi eligit, negleata direione motoris ſui, Quod 
eſt peccatum tertium. | X 

Quart, Chm Menſuram motis ſumptam in Direione ejuſdem motiis, 
dicat efſe motns longitudinem, id eſt, viam qua tendit mobile efſe menſu- 
ram motus 3 quo fenſu id dicit ? Via Mbbilis linea eft 3 & linea linez ma- 
joris vel non minoris menſura eſt. Sed lincam &ffe menſuram longitudinis 
motus ( chm longitudo corporum non motuum Accidens fit ) loquutio 
abſurda cſt. Hoc igitur quod dicit de menſura direQionis , peccatum 
quartum eſt, 

Quinto, Quod dicit,quando mobile in curva fertur, Directionem eſſe 
curvz ills Tangentem 3 Dchnitio non eſt, ncque Axioma, ſed Propolitio 
dubia cft alſumpta gratis. Quod peccatum eli quintum. 

Scxto, Quod eadem illa Propotitio' uniyerſaliter profertur , chm non 
fit verum de curvis omnibus, fcd de ſolis circularibus, peccatum fextum 
clt. 

Poſtremd , Quod verum fit in Circularibus, demonſtratum legerat in 
Libro-mco De Corpore, Cap. 21. Art. 9. neque agnoſcit, peccatum in mo- 
ribus coſt, - 7 © ts | 

Ncque mclior eſt Detinitio 15. nam ut dire Mubets eſt a motu_ Moven- 
tis,fic (cum movens etiam fit mobile ) habebit etiam directionem Movens 
a Movente aho, & ea via, non qua ipſum a ſe, {cd qua a movente proprio 
dirigitur. Nihil enim ſcipſum aut movet aut dirigit. 

Applicans hc ad defſcenſum Gravium, aſſumit : Quod deorſum ferun- 
tur Gravia ſua ſponte, id eft, quod moventur a ſciplis tine cauca cthciente, 
1d quod Scholafticum eſt & fallum. 


(8) 


DEFIN. XVI, XVII, XVIIL. 


Declivitatem , ſen gradum Declivitaty , appello , Reſpeum ilium , qui ex 
moths Altitudine &* Longitudine comparatis (ob variam Direttions motis ad 
direHionem Mymventis poſitionem,) emergit» Atque Acclivitatem ſimiliter 3 
que 2 Declivitate non aliter differt quam quod altera Deſcenſum, Aſce nſum 
altera reſpiciat. | 

Aqualem Declivitatem, appello, que , equali peradta Longitudine, equalem 
Altitudinem pcragit. Atque Acclivitatem, fimiliter. 

Majorem Declivitatcm, vel acclivitatem, dico, que, equali peraqa Longitudine, 
majorem Altitudinem peragit > wel, mittore Longitudine, Altitudinem equa 
lem. Et quidem, ea ratione majorem, qua vel Altitudy ills major eſt, vel 
Longittedo, minor. Minorem \- que contras 


Eclivitas ( accurate Joquentibus) eſt Via qua deſcendit grave 
in re-t1i noa tranſeant2 pzr centram 
Tere; Acclivitas, Via Aſcenlionis per eandem. C 
Ut fi centrum tit Az & anguli ABC, ABD rect 
erit in re&tis CB, D B, D-clivitas ad Bz &in PO 
B C,B D, Acclivitas, Via contraria ad C & D. ; 
Et dcfinitio brevis eſt & naturalis. Ila au- F 26 
tem Wallii, Reſpecius ex mitus Altitudine & A 
Lnngitudine emergens, {unt verba cafla. Y 


- 
DE.FIN. XIX XX. 


Obliquitatem vero, hujuſue menſuram, appello, Angulum quem facit cum Pep. 

:3 penaiculo, (vel airedione moventis) Direciio Moties , ſeu Linea qua fertur 
Mbbile. 

Tuclinationem vero ad Horizontem, apfello, obliquitatis complementum , ſive 
quem facit angulum ad Fhrizontem , aut ad refam Diredioni moventis 
perpendicularem. 


Bliquitas & Inclinatioa , voces ambz taunt relative. Reca $5 alii 
rete obliqua fit , ctiam hc ad illam obliqua eft. Nam recta foli- 
taria obliqua dici non potctt. Idem verum eſt de Inclinatis, que locum 
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habent- in. angulis: tantum'3- ut-quorum-ara-adiſe* invicem- per--motum. 
circularem accedunt, five-inclinantur.;- oo 1.02 WH 75: 305 
Male itaque detinit 'Obliquitatem generaliter per-Relationem ad perpen- 
diculum. vel direRtionem motus, - quz ſunt re#' ſpeciales.. iNec fatis ver= 
borum, illorum intellexit vim.3. neque propterea recte explicare potuit.,. 
Idem latus trianguli, fi. per ipium deſcendat Grave, appeliabitur'-Decliyi- 
tas 3. & quia, cum. crure altero.facit- angulum-obliquum ;Obliquitas./ 6c4i, 
faciat angulum. quemcunque dicitur -inclinatae. . Vides erg& quemodo: De- 
glivitas- ab: Obliquitate- & Inclinationedifferat, IG eo Maoild Liz 
Subjungit autem,, Declivitatem: ab Obiiquztate &*Tnclinatione dijtinguere 
weceſſe duxi. Cur ergo non ditiinxit ? Dittinxit, inquies, chm _addidit,' Ez 
nero declivitatis ratio mihi tradtanda videbatur, que regarum inter ſe.rationes. 
reſpiciat- Qual obliquitas declivitaſque rectarum rationes non re{Picercute 
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DEFIN. XX1I, XxIL 


Por Gravtatem , laxius acceptam, znteilige, Vim quamvis continuzm i. 
quameunque plagam motricem 5 per terre Centrum , intellige, Terminum 
\ quortendit vis illa Mntrix 3 Per-Perpendiculum , vel reftam ad Terre Cen- 
erum: , wel etiam. retam Horizonti perpendicularem, intellige Lineam. Dis 
redionis Vis motricis., - Per Deſcenſum & Aſcenſum, Appropinquationem, 
&- Elongationem- a termino Vis motricss : Per re&am Horizontalem ; vel 
Horizontale planum-> Refdam, ſeu Planum:, linee. direGjonis moventis 
ad angulos refos. Per Deſcenſum, vel Aſcenſum obliquum, Lationem ſe- 
enndum lineam:, que lineam Directions moventis oblique ſecat, ad moventis 
terminum Accedendo, vel inde Recedendo. Ceteraque fimiliter accomma- 
danda ſunt 
M:chinas, appells, Inſtrumenta motibus examizandis, vel etiam facilitandic, 
forinſecus adbibitas 


N Defizitione 21. dum Gravitatem diſtinguit in ftri> & laxius accep- 
tam , utramque 1m unam eandemque confundit. Gravitatem enim 
bo g's ; = gt rt 

1a 3:15 acceptam., Vim motricem efle dicit in quiamcunque plagam. De- 

inde per centrum Terre intelligere ſe dicit, Terminam quo tendit vis 

il MAOtrlX. uti quod tendit ad Czntrum Terre non efizt ver> & 
OICPT12 dicendum Grave. | 

- Y WEE, 7M N 1 Ap : M 4. yo » . 

In Deflzitione 22. que ct aitzma , 'Machinam cfle dicit inftrumentum 

Motions 12c;\irandis torinf.eus adhijbirum. Nonne id rcd& dicendum cf 

C conducere 
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 conducere- Ad eas deeds adhibendum eſt ? Machina 
ergo per ilſius Definitionem tertiam eſt Momentum. | 
Fercurrimus hactenus Definitiones, in quibus ne una quidem quz non 
aliunde deſumpta fit, eſt legitima, Potuerunt igitur omitti omnes , ut 
quarum nulla inſeruit ad do&rine inſtitutx Demonſtrationes. Cujus in- 
eptitudinis alia cauſa cfſe non potuit, quam quod materiam tractare 


auſus fuerit quz nihil attinet ad ſuam Algebram, quam ſolam nec hanc. 


perfe@iſſime didicit 3 ut paulo poſt videbimus. Itaque in hac, parte Libri 
ſui nihil agit , preterquam quod fruſtra ſe motitat, veluti piſcis in arido. 
Itaque ex 22. Defhinitionibus, Prima cſt abſurda tertia , oftava falſt 
'nona mea 3 duodecima & quindecima falfiz 3 vicelima prima, abſurda. Re- 
bquz quindecim ineptz. 


Sequuntur Propolitiones zo. quarum novem primas apel'at, Lemmata. 
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P-ROPOSITIO- I. 


Due ad equilia eandem hbabent rationem , ſunt inter ſe equalia. E2 
contra | 
ARE. 2 A=2F. 3A=;E r A=x E; 
Pata fi A, E fint inter ſe equalia, erunt & inter ſe equalia 2 A, 2 Es 
item 3 A, 3E, & univerſaliter r A, r EF, cujnſcunque rationis Index ſit re 
Per 7. 9 11+ Prop. 5 El. Euclidis. | 


Emonſtrationis hujus accuſo tum obfcuritatem , tum prolixita- 
tem. Obſcuritatem, quia fi Exclides, vel Archimedes , vel qui- 
cunque veteram & maximorum Gezometrarum nunc revivilceret, 
atque hec legeret, propter tamen Symbols & vocem illam- Index hic poſt 
tam, nihil corum intelligeret. 
Prolixitatem , quia cum ad Eyclidem Le&orem amandet, pluribus non 
erat opus, quam ut Propoſitioni ipti locum Exclidz ſubſcriberet. 

Scripſit (inquies) non illis qui Geometras legerant omnibus, fed 
illis tantum. qui Ozghtredz. Clavem legerant & intellexerant , ficut ipſe. 
Malignus ergo erat. Voluit fortafſe. admirationi eſſe illis, aquibus- non 
inte1ligebatur. Ergo inepte fecit. . 


PROPOS. -IJ1.- 
2 * ; 
Ubiratio ex duabus pluribuſve componitur ; datis Componentibus-, datty 
Compoſita» Nempe , multiplicatis invicem Exponentibus componentium, ut - 
babeatur exponens compoſite. = 


HERE quidem vera eſt, nempe, Ubi ratio ex rationibus componitur, - 
datis componentibus , datur compofita» Reliquum fallum eft. Scd - 
ile nil demonſtrat, Quod ut certius ſcias ( cum dependeat a Define. 5. 

Elem. 6. Euclidis) Definitionem illam perſpicue tibi explicabo, 
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Definitio ibi tradita hzc eſt, £9). rationibus compoui: didtur] c> Cat: 
tationum quantitates inter ſe multiplicate, aliquam effecerint r ationem. 

, Exponantur eyim. dute rationes, A ad B, & Cad D. Ratio A ad B, ex- 
ponitur a duabus lincis ve] numeris 4 & B.. Ratio enim niti x duabus liners. 
vel numeris Antecedente & Conſequence cxprimi , 1d eft, exponrnon po-- 

* tclt 3 nec duz rationes nifi a quatuor. Anteccdens 6& Conſequens prioris: 
rationis .apellantur hic ab Exclide, quantitates rationis- prioris ,, Nempe. 
A & B. Quantitates autcm rationis ſecunde C&D. 

Ex his quatuor fi duz Antecedentes A & C inter fe multiplicentur , wt 
tactus lit AC, live rectangulum A C & {imiliter Conleguc ies B&D 3 Ut 
tactus tit BD;  pronuntiat "Eaclides rationcm 4C ad BD componi cx 
rationibus A ad B, & Cad D* Quod<ctt veriflimum. 

Exemplz carſa., lit 4 equalis 2B zqualis 3, C equals 4,D xqualis 7. 
.Quare multiplicatis inter ſe A& C, factus erit 8. Et C, D multiplicatis: 
inter ſe faCtus erit zp.. Ratio. ergo $ad 21 componitur { juxta Excizdent } 
EX rationibus 2 ad 3, & 4 ad 7. _ elt vcrittimum. Q”: »110do ? Fiat 
ut 2 ad 3, ita 8.ad aliam, erit illa 12 Ergo'$ ad 12 cadcm ratio ett, que: 

2 ad 3. Eſt autem ratio 12:ad 2x, eadem qu# 4.ad 7. Componitur crgo 
ek ratiombus 2 ad 3, & 42d 7, juxta mentem Euclidize. Rations. aucem 

colmpolite'8 ad 21,' tive A'C ad BD, quantitates, five ( quod 1dem eſt ) 
exponentes ſunt in numeris quidem 8:& 21 , {ed in quantitate continua 
ſunt rectangula AC & B D.. Manitefta: h:xc ſunt ,- 6& propterca maniteſtum, 
ctiam eſt , neque WY iifuem, neque ( meliorem qt am nlceſt Algebriitam ): 
Clavizm in- Dchnitione hac El. 6. 5. Enclidir, quicquam pcripexifle.. 

Sunto (ait 1/2llifms)datarum..rationum Tadices, {cu Exporentes , A, Ee. 
-Aſſumit chic datos &ffe rationum; Componentium' Trdices.. Sed/ in propo- 
fitione- datos: eſſe. non fupponit.. +Nam.- Propotitiv nihil (apponit'dacum 
preter ipſas Rationes componentes. Aſſumit ergo kndices (ewExponcntes 
| Rationis compolitz cfle ipfas Componcentes.. .Quod non provat 3 6c cl: 
preterca talſum. Demonſtratio igitur nor. procedit. 

Sccundo, Quz ſunt rationes- quas: vult componii.non declarat. Ratio 
quideng ad E unica cſt. Ubi elt altcra * Nuſquam. Aﬀumit ergo. 4. le 
*Indicernracionis A adiF. - Sumpta: It go ratione'aha-.gquacungue” 2 ad 
(ertper Hump index ratianis A ad: ME rdem #4 operas wi TR 


& Aad M cadcm ratio. 
Tertio, Quod dicit reangulum 2 E effe.rationem compolitam e Xx Blk 
3 bus rationibus, abſ.irdum cli. Rectang alum em ratio non os D-n:on- 


-Raioergotalia ts <= 1 ? 
- Dicer tottalle, Quod-verba e515 non «Rd interpret. .Cum enim ratio 
-zpla. fic QUYHFENAS, Oc -DatiO UNA, ODA GUANCILAS , ns pl ures rationes cotidem 
45. HP E 4 | quanfi= 
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(19) | 
gquanticates , Cur(inquies) non potuit pro una ratione potiere Exponent! 
unam literam 4, pro altera E ? Reſpondebis potuiſſe. Sed Rationes inter 
{ cert> maltiplicare non potuit. Quicquid enim multiplicatur, per nu- 
merum Mmultiplicatur. Et fi quid tit ex duququantitatum contingarum, 
efficientium alterum erit linea. Quod fi duarum Rationum (exempli cauſa, 
2 ad3, &4 ad 7, ) quatuor illi numeri, five quantitates , ſcribantur--in 
forma duarum Fractionum, hoc modo ;, #, muitiplicari inter ſe poſſunt, & 
facient ;*. Et ratio 8 ad 21, componitur cx rationibus 2 ad 3, & 4ad 7» 
Sed neque *,ncqz 4 neqz z; Eft ratio, ſed quantitas abſoluta. Itaque id quod 
Exclides vocat rationum quantitates, ſunt comparatarum non comparatio» 
num quantitates.Cauſa igitur quare Propolitio vera eſt,non cſt Defhinitio illa 
-quinta Elem. Sexti, prout ille cam intelligit, fed Elements Sexti, Propoſt- 
ti0 23- quam ile tranſcripht Ghebrice, Ego vero candem ( ut : vides ) ex 
ipſa Detinitione demontſtravi. Czterim hactenus excuſandus Waling eſt, 
quod Clavins Dctinitionem allam & Dchnitionem Rationis apud Enxclidem 
non melids intcllexit quam ile. 


PROPOS. IIL 


@b; Ratio ex duabus componitur, Data Compoſita , E* Componenwum u14 5 
datur altera. Nempe, Diviſa Expoxente compoſite, per date componentis 
Exponentem , ut habeatur Exponens relique. Similiter, fi ex quotlibet 
componitur > Data compoſita, & vel una vel quotlibet componentinm , vel ex 
his compoſita 5 datur compoſita ex reliquis. 


FT 7JEra eſt, ſed non demonſirata, quia deducitur a przcedentenon de- 
monſlirata. 


PROPOS. IV, V. 


IV. S: Ratio quevis cum Acqualitats ratione compouatur , eadem manet 
gue prizs ratio. Et contra. Due cum alia ratione compoſita, ilam non 
immutat  eft AEqualitatis ratio» | 

V. Dnantitates quelibet , i4 eadem ratione, vel audte vel dimiaute > in eadem 
qu prizs ad invicem ratione conſtitunntur. 


Mbz vere ſunt, {cd ncutra demonſtrata. Imd juxta dodtrinam ab ipſo 
editam, ncutra vera eſt, Utraque autem , ut ab 1llo projertur , 
* obſcura et. 


D ; Quarta 


og, RE 


Lodo 


| (14) E 
Quarta vera'eft, propter cam ſolam cauſam , Quod ratio #qualis"ad 
- Zzquale non eft quantitas. _ TIEN Of93S, aw tk 

* Componatur enim cum ratione A.ad A, ratio 4 ad dimidiam A, five 
2:4, uein his quantitatibus, A, A; ;4. Manifeſtum eſt Rationem compo- 
fitamex A prima ad A. ſecundam, & ex A ſecunda ad * A tertiam ( nem- 
pe A primam ad 7; A)eandem efſe cum ratione ſecundz A ad * A tertiam 
1d quod iple vult cum. dicit, Si-Ratio guevis, cum equalitatis ratione com- 
porttur, eadem manct- que prius ratio 3 quanquam verba cjus id nan ſigni» 
ticent.. | 

Ex quo manifeſtum eſt, Rationem zqualitatis (ut putavit ipſe) non eſfe 
quantitatem. Nam. una ratio #qualitatis nec major nec minor eſt alia ra- 
rione xqualitatis 3 id quod clum ego demonitraſſem ("Lib.de Corpore,Cap. 1 3+ 
Art. 3. ) in Elencho ſuo negavit ille. : 

Itaque Propoſitiones ha IV, & V.a ſua ipſius dodtrina evertuntar. Sed 
rationem ( inquies) #qualitatis quantitatem non eſle, poſt didicit, A quo? 
Nam doarina cjus erat co tempore doqrina Geometrarum omnium. Po- 
tuit ( dices ) D:monſtrationem meam 6 facilem melius conliderando , Ve- 
ram eſſe tandem invenire & uti. Potuit quidem, ſed quod Authorum 
quem culpaverat non abſolverit inhoneſtum erat. Sed quomodo Propoti- 
tionem ſuam probat ? Dne (inquit) ex. equalis & dupli rationibus compo 
tur, eft dupli ratio, &c. Quibus verbis-Propoſitionem exemplis explicat, 
non probat. | 

Pro D:monſtratione offert tantum hoc, Sequitur ex Secunda. Secundam 

autem ( ut modo oltenſum eſt ) non demonſtraverat. Dcinde bc ipla 
ejus verba , Due ex equalitatis & dupli rationibus eamponitur , Qualis 
oratio cli? Quam ad demonltrationem -Geometricam incpia ? Eriam , 
quam non Grammatica ? Cum premiliſſct rationem equalitatis, cur 
non addidit rationem potius Duplicitatis quam Dupli? Cuulam audi, 
In ſcriptis Geom:etrarum fere omnium invenitur pro ratione 2 ad c, five 
dupl ad ſimplum, ſemper tere Rati» duple > quali ratio 2 ad 1, cil:t duz 
rationes. Id quod in Lib. De Corpore chm reprehendiflem , quia dicendum 
erat ratio Dupts ad Simplum, Wallis jn Eldncho contendit ( icrmone accr- 
biſſimo ) rationem 2 ad 1, cffe rationcm .duplam-, & rationein 3 ad 1,ciſc 
triplam. Quod cum paſtea crrorem elle vidit , uſus eſt his verbis, R:ti9 
dwpli, ratio tripl, &c. Que nihil ſignificant , veritus ne i diceret R ztio 
dupli ad fimplum, viderctur aliquid a m2 didicifſe quem contemipiſſe videri 
voluit.. | 

Etiam ab .coquod ratio zqualitatis non eſt quantitas dependet quinta, 

quam ille probat a quarta,. quam non. demonlirayerat, 
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Due cx reciprocts Rationibus componitnr” Ratio, eft Ratio Xqualitatir. Et 
cortrs > Equalitatis Ratio ex Reciprocis componiture 


A TE(cio quo-Authore rationem inverſam vocat reciprocam. + De rati« 
N onib.s inverlis vera eſt; ſed non ab illo demonſtrata. Sequitzr ( ins 
quit ) ex ſecundz. At ſecundam (ut ſupra oftenſum eſt) non demunttraves 
xat, Deindeacdit , Qxippe (i ratio A ad E, cum ejuſdem reciproca E ad Ay 
componatur : prodibit ratio AEadE A 3 que eſt equalitatis. Scd hec eſt 
Propoſitio ipta , quz erat. demonſtranda. Itaque idem per idem probat. 
Falſum ctiam <&ft, rationem A ad E, compoſitam cum ratione E ad A, fa> 
cere ipſam rationem AE ad E A, (cd tantum #qualem  facit enim ratio- 
nem Aad 4, ut manitcltum e«ft ex rationum ipſarum expolitione. A,E,A. 
Ubi vides rationem compoſitam ex rationibus Aad E, & E ad Acilc pri- 
mario rationem Aad A, nonautem AE adE A, nili ſccundario & per 
conlegquens. | 
Unde ergo certus erat Wallifius de veritate ſuz Propoſitinnis ? Demons 
ſtratur a me, Lib. de Corpore, Cap. 13+ Art-13, & 15- Quem librum repre. 
hendendi fiadio diligentiſime legerat. Articlo 13. demonſtravi, Quod 
ſi fuerint tres Line quzcunque AB, AC, AD, rationes A B ad AC, & AC ad 
A D, equalcs efle rationi AB prime.ad AD tertiam. — | ——- | - "i 
AM C D 
Deinde ex co demonſiravi Art.15. Qwod fi ratio componatur cum ſua ifſins 
Tnverſa , compoſitam eſſe rationem &qualitatis» Quam 1lle.conans demon- 
{traxe Ghebrice non potuit 3 quia ca de re ncque Gheber, neque Diophantrus, 
nec quilquam ante me, (quanquam difh.ultas non magna erat ) quicyuam 
ſcriplit. Si ita non {it , contrarium oſtendat Walls, & ab illo,non a me 
dcſumptum conhtcbor, nec. intelleum. . 


P-ROPOS, vIHl. 
EfeGus ſunt, cauſys ſuis adequath , proportionaler. | : 


FN Onverſa fere eſt Dchnitionis , qua definita eſt a' me. Eadem ratio 
Geometrica, ( Lib. de Corpore, Cap»13. Artic.6+ ) quam inElncho ſyo 
impugnaverat. Dcebet ergo mihi hanc.. | ' 
Demons- 


(16) f 

Demonſtratio illius etiam imperfe@&aeſt, cum non ſit extenſa ad incoms 
menſurabilia. Nam quod..inferits dicit > 20d de commenſurabilibus often- 
ditur cum nulla cauſa concipi poſſit , cnr non de incommenſurabilibus ſimi- 
liter verum ſit : Et poteſt etiam fi opus fit, demonſtrari demonſtratione Apo» 
gegica, incertum eſt. Ubi dicit Nullam canſam concipi poſſe, &. Nimium 
fibi tribuit. Puto multa valde a multis concipi poſle, quz concipere ille non 
potuit. Sed cur dicit, opus non efle ut demonſtretur etiam de ixcommenſe- 
rabilibus, cum Propoſitio univerſalis fit ? Ninmirum , quia ft hoc tciflet, 
necefſartum ei fuifler illa Detinitione mea uti, quam in Elencha-be ante - 
damnaverat. 

Preterca, verba illa, $; cauſa m C, .cfficit ut E, ctiam altera C, altcram 
E efficit, & tertia tertiam , non <ſt (ut ille patat ) Propolitionts Demon- 
ftratio. PE 

Supponamus enim currui equos junttos duos, qui illum trahant una hora 
unam Leucan: tota vi. 

Supponamus etiam eidem currui jun&os eſſe equos (ex zque fortes, quzro 
quot leucas una hora conficient equi 111i ſex. Nonne juxta hanc Propofiti- / 
onem conficere debent leucas ſex? At impoſſibile cft. Tantum enim 
ſpatium, ne onere quidem liberi, tranfire poſſunt. Demonſtratio ergo <jus, 
nempe, Si cauſa ut C, &c. nihil valet. 


PROPOS. VIII 


Contrariorum , quatenus contraria ſunt , Aggregatum , equipollet Exceſwi 
Prepollentis « Congruentium vero > eorundem Summe. - 


Ala eſt, Nam A—A=0; id eſt, Aggregatum ex contrariis, qua- 
| tenns ſunt contraria ( ut ipſe interpretatur ) «quale cſt nihilo. Idem 
#quale cle dicit Exceſſui przpolleatis, hoc eft differentiz inter + 4 & '—4. 
Quod eſt falſum. ' Nam cum Aggregatum fit nihi}, etiam differentia iter 
TA& —A, debet efle ni1i!. Quod ett falſum. Nam differentia inter f4 & 
—Acſt2 4. Quod tum ratione naturali, tum a Subliractionis regula 
manifeſtum eſt, T_4___  , . | | 
— AM 0 
Nam per illam Regulam tam juxta Oz2htredam , tum juxta C!avii & 
Harrioti Algebram ; ut fubltracto — 4 ex + A. habeatur refiduum, ſumen- 
dum clt Aggregatum quantitatum (quod hoc loco elit 2 A ) & prefigendum 
Signum $. Differentia ergo erit F 2 4. Idem oftcndit ratio naturalis, Eft 
enim A major quam nihil quantitate 4, & rurſus njhil majus quam — 4, 
eadcm 


ME 0: | 
eadem quantitate 4 Quyare + 4 ſuperat — A, quantitate 2'. ' ''Facit 
ergo 2 4 £quale Nitulo. Propolitio ergo falſa eft, Patarem antehac fuiſſe - 
Wallifium Algebriſtam perfectifſimum 3 atqui video jam quod in quantit a« 
tibus affe&is ne Subſtraionem quidem noverit. - 8 


PROP. I% 


ZEquipollens fi vel augeatur , vel contrarium minuatur fit Prepollens ; $3 
 minuatur, vel contrarium. augeatur 5 fit minus- pollens. | 


Ropoſitio hxc Nona , & Lemma ultimum , eadem eſt cum Hypotheſfi 
mca prima, ad Cap» 23+ Lib. De Corp. ett autem hc, Si pondus ad 
alterutrum equilibratorum: acceſſerit , ad alterum vero non acceſſerit , tollitur 
equilibrium. Quam ille dubium effe ratus , addito [totun majus eft ſui 
parte] demonſirare pulchrum efle. exiſtimavit. 
k 


PROP. X; 


Ubi conjunfia ſunt Mhmentum & Impedimentum : $i Momentum prepollt, 
pro Memento ſimul habenda ſunt pro Impedimento vero, fi prepoltet Impe= 
dimentum; Et ntrobique tanto, quantus eſt prepollentis Exceſſus > Sin equi=- 
pollent, pro Neutro- 

Sin plura ſint conjunta vel Momenta, vel Impedimenta : Tanta ſimul babenda 
ſunt, quanta eft eoruadem ſumma. 

Cum enim Contrarig/ fint Momentum & Imp@mentum; boc eft,Cauſa ut ſits 
&., Cauſa ne ſit : Conſtat propoſitum, per $. hujus. . ; 


Alfa eſt. . Quid enim? $i ſaxum terrz imicatur, nonne Momentum 
£jus idemeſt quod pondus ? Terra autem ponderi nihil aufert, meque 
ergo Momentoz neque addit, neque quicquam. in ſaxo <thcit, preterquam 
quod motum ulteriorem tollit. .- Quomodo ergo accipienda ſunt ambo pro 
Momento ? Nami terra dicatur Momentum habere (urſum, quo Momen- 
tum deorſum minuat, dicetur -quoque habere in ſe vim movendi furſum. 
Quod eſt ablurdum. Quid ergo Momento & Impedimento conjunctim tri- 
buendum <ſ{t majus quam Momento oli attribuitur ? Quod addit, Et #a#to 
quantus efl prepollentis exceſſus, falſiſimum eſt. Nam ſcqueretur inde (ut ad 
E Prop. 
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13 
Prop. 8. oſtcnſum eſt) quod terra YC ſurſur bis tanto quantus eſt co- 
natus ſaxi ad centrum terre. | . 

Demontirationem ex eo ducit, Qyod contraria inter ſe ſunt Momentum 
& Impedimentum 3 cauſa ut fit, cauſa ut non fit 3 quod eſt a\fum. Con- 
ffarit enim ſunt duo motus ab cjuſdem re&z diverſis terminis concurrentes : 
Nam Motus & Quies non opponuntur contrarie , ſed privative. Qyod 
denique adjicit poſtremoloco, conſtat propoſitum ex Prop. 8. ctiam faiſum 
eſt ; nam oQavam illam maniteſtiſhme probavi cſle talſam. 

Cauſa falſitatis crat, Qyod idem effe ccnſuit Impedimentum & Refiſten- 
tiam 3 quanquam ipſe detinierat (male) Impcdimentum efte id quod im- 
pedit. Et Refiltentiam ( m-lius, ex libro mco de Corpore, Cap.15. Art. 2. 
vumero 3. ) potentiam motui contrariam. Id quoque minis accurate 
quam decuit Gcometram. Potentia enim AcQtui contraria cile won poteit. 


PROP. XL 


Si: Mymentum Inpedimento prepollet : Motum efficit> Adeoque $i nulus 
fuerit, Tnchoatur : Si jam fucrit, Augetur. G 

S1 prepollet Impedimentum , Impedit» * Adeoque Motum, fi quis jam fit, vel 

F-. Tollit, vel ſaltem Minit. 

g Er quidem in e ratione plus miniſue Efficit aut Impedit, qua major et ve! mis 
or Exceſſus prepollentis. | 

$3 equipollent : Neque ponitur motus, neque tollitur. Adeoque que prius erat 


vel Duies vel Motus perſeverat. : 


\ 


Alf eſt. Nam ſaxum tggz infidens Momentum habet, quatitum "HY 

licet eſt ipfius pondus 3 Ferra autem,quia Vim motricem ſutfuth nuilarmm 
habet, Momentum nullum habet. Ergo Momentum contratium nullum 
habet. Momentum igitur ſaxi prepollet impedimento a terra in ratione 
ponderis Saxi ad nihif. Ergo (axum terre inlidens deſcendet. . Quod ett 
abſingum. 

Secunda pars, $S; equipo:lent, neque ponitur Motus, neque tollitmr , vana 
eſt, Nam inter Momentum Gravis deorſum conantis , quod <tt aliquod , 
& Momentum Gr.zvis conantis ſurſum, quod <ft nullum , nulla potcit cfle 
e£quipollentia. : 

Qiod infert ultimo loco , Adeogue que prins erat vel Dies vel Motus 
perſeverat, ex iliius premiilis non ſequitur 3 vera tamen ct, & a me demon< 
tirata ( Lib. de Corpore , Cap. 9. Art. 7.) quam ille in Elencho {uo conatus 
eli xctcllcre. 


In 


In Scholio ad 'Propoſitionem hanc ſuam affirmat Propofitionis'faz pirtem 
hanc ultimam 3 Baltes Carteſio, & Gaſſentdo fumptum eſſe ut Poſtutatum3 
nec meminiſſe ſe vidifſe a quoquam demonſiratum 3 quorum 'utrumque 
ſciebat eſſe falſum. Nam Demonſirationem meam legerat, ut confutarets 
' abillis autem pokulatum fuifſe nunquam legerat, Sed meis uti quibus con- 
eradixerat turpe libi cf{e-(ctvit. CE - | 


PROP. X11. 


Vis vi contraria , fi equipollet , ſuſtinebit : $i minns pollet 3 ne hoc quiden: : 
$i prepollet, ( neque aliud adfit impedimentum, ) movebit. ' Et contra : Si 
-movet, prepollet : Si non movet 3 tum vel minus pollet, vel ſaltem equi> 
-pollet, vel alind quid impedit. - 


Anc (ciunt etiam pueri decennes, quam tamen ille non demonſiravit.. 

1 Nam deducit eam ab Ofave & Septima prxcederitibus, quarum 

ilam abſolute falfſam, hanc non eſſe univerſaliter veram ſupra o- 

ſtenſum eſt. Neque inter hanc & -OF2avam affinitas nulla eft ; chm ibi de 

Momento & Impedimento agitur , hic de Vi, Vi contraria. Cauſa erroris 

eademeſt ,quz ante, nempe Momentum & Impedimentune , five cauſam ut 
fit, & cauſam ne fit, contraria eſſe judicaverat. 


PROPOS. XLIITL, 


Due ex Mobilium pondere reſultant moties Impedimenta, ( ceteris paribus ) 2 
ſunt Ponderibus proportionalia- 5 

Quodque de Pondere dicitur, de-quavis alia contraria vi, fimiliter ntelligen- 
dum, que ponderis inſtar erat. *Et ſimiliter in ſequentibus. 


Uis hanc intelligit? Q1id eſt Reſeltare? Reſitire an ſepe refilire ? 

bm crgo qaid tit non detinivit, conjiciendum reliquit mihi. Ego 

vero 1c illum voluiſle puto, Impedimentum efle ponderis ipſius effeum, 
id e(t, I 0.:dus libirmet ipli tacere Impedimentum. Quod eſt abſurdum. 

Qyis unquam Geometra conclutionem intulit, cujus termini ( five S#b- 
jetum & Predicatum ut loquuntur Logicz ) non fuerint ante detiniti. Pre- 
fcr-ra quoman :oto hoc Capite loquitur de Motz univerſaliter , & Propo- 
1K.ionem incclligendam efle dicit de quibulyis aliis viribus contrariis 3 ſup= 
ponamus 
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Or pepdenin mm abate Cone ute min pi 
nuz aceclerato } mi terra, 1mpediat uſque. adcentrum. Quz#ro:jam an ex' 
hoc, Quod Sz poudus P, zmpedit 1; tunc 2 P, impedjent vt 2 1, inveniri 
poſlit ; proportio Ponderis.cujuſcuuque (cum fit pondus aliquid) ad. Impedi- 
mentym. (quod Motus non ct. ) Omnes ergo haenus Propoſitiones cjus 


vel fallz; vel alienz, vel ab illo indemonſirata: ſunt. 


PROPOS. XIV, XV, XVI XVII. 


One ex. loygitudine: tranſgenda:, reſultant motus Impedimenta ſunt Longita- 


: dinibus Þ oportionalia. | | | 
we de- Longitudinibus, dicitur > de Mcdii denſitate, tenacitate, aut ſi- 


= 


. 
» 


quovis impediments , pariter dicendumg erit. Et. ſimiliter in ſequen- 
vibuSe 


"Ala eſt ; Nam ut Langitudo impediat. Motum, incogitabile eſt. Mos 
' tum. cnim. pihil impedit,, przter motum vel conatum contrariums 
Anne minds velociter ibit curſor ad primum ab urbe lapidem,. ev.quod: 
langids ab urbe diſtat lapis ſecundus quam primus ? Quid fibi hic vulc 
non intellexifſem,. niſi ca legiſſem que (cribit ad: ſequentem., nempe Du- 
plum pondps per duplam longituginem ferendum , eſſe impedimentum. quadru- 
lum. Unde intelligo quod. loquitur de ferendis oneribus. Hoc ergo eſt - 
quod dicit ,*S; bajulusferre poteft pondus centum librarum per centum mille 
paſſuum, tempore quocunque A, tunc poteſt ferre centies centum librarum eodem | 
tempore per unum tantummoao mille paſunm.; O Geometram de Motu ad- 
micandum ! Bajulus enim, vel <tiam atinus , impedimentum quo minus 
Jonge onus fcrre potuit debilitato corpori attribuiſlct, non longitudini vie. 
Vel in.navibus onerariis. cauſam nauta dixiſlet tarditatis, relitteutiam aquz 
contra navem, majorem, fi magis oneretur. | 
Quod ad demonſirationem cus attinet (quz ſuis fere omnibus commus- 
nis eſt) falſa eſt, neque quicquam valet, preterquam-in numeris ad 
Acionem & Paſſtionem, que ſole ſpectantur in dodtrina_ Motns , accom+ 
modari non poteſt z nam. 11 arcus ſagittam emittat quingentas ulnas, ideons - 
arcus duplo tortior eandem emittet mille ulnas ? - Falla ergo «ſt, & 15, 16, 
& 17.9ue ab ea pendent, 


P RO- 


Nas 


(arg 


PROPOS. XVIII, XIX, XX 


Virium momenta, ceteris paribus, ſunt Viriaum gradibus proportionalia. 


Mc quoque, quatenus enuntiatur hoc Capite de Motx in genere 
falſa eſt. 
' Supponamus enim palum in terram dctigendum, & a pondere cadente 
ab altitudine decem pedum, in terram adigi ad protunditatem pedis unius. 
Ergo per hanc Propolitionem , palus idem vel par pondere duplo cadente 
ab eadem altitudine adigetur in eandem cerram vel parem ad prefunditatem 
pedum duoram. Falſum tamzn elt. Nam pro ratione celeritatis ponderis 
quod palam ferit, augebitur 1mpeJlimentum a refiltente terra, Sin dicat, 
bbjecionem hanc, ex <0 tolli , quod cetera ſuppoſuit paria, contradicet 
ſux 1plius, hujus Capitis Propolitioni 13- qua athrmat , Dne ex Mhbilinm 
pondere reſultant Moths impediments ſuis pouderibus ſunt proprtionaliae 
Eadem Propolitio ad libram applicata vera ett, ſed non ab eo demonſrata. 
Sic enim arguit, Si Vis ut V, moavet ut M; 2 V, movebunt ut 2 M. Non 
enim ſcquitur. Nam ti Vis Vi zquiponderat , neutra movet» Sed ille 
Momentum & Movere pro eodem habuit, nempe Potentiam & Acum, 
Quare ectiam Propoſe 19, & 20. talſe ſunt, ſaltem non demonſiratz , in 
mou libero. 


PROPOS. XXI. 


S: Vires & Tempora , ſint vel utraque equzliz , vel fint Reciprocs proportion s- 
lia 3 que hinc reſultant Momenta ſunt equaliz. Et contra : $i Moment a 
ills ſunt equalia z Vires & Tempora, ſunt, vel utraque equalia, vel ſaltem 
reciproce proportionalize 


Ropoſitio hc, quoties agitur de Motu uniformi vel uniformiter acce- 
lerato , ubi habenda ct conlideratio Temporum , vera quidem eſt, cx 

co quod eju{dem in idem , idem eſt effectus, id eſt idem Momentum , wit 
ſciunt pueri. Sed in ponderationibus 6 1n percufſionibus, ubi effectus tit-in 
inliante ut temporis conliderationi non lit locus,abſurda cft. .- dS. 5.d 
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PROPOS, XXxIL 
Y 


ke quibuſuis motibus invicem comparatis > Momenta ſunt Impedimentis propoy 
rionalia- | | 


Oc''eſt, Momenta Ponderum , Momentis contraponderantium ſunt 
proportionalia » & verum et, & claxrum. De Impedimentis obſcu> 
xum eſt. Impedimenta enim ſua natura Momentum (in partem centra- 
riam) nullum habent. | | 
PROP. XXII1L. 
4% 

Ir Comparatis Motibus ; fi Iitionum Tempora fint equalia \ Celeritaturs 
' gradus ſunt tranſadiis longitudinibus proportionales. | 
PROP, XXIV. 

It comparatis Motibus $i tranſatte Longitudiaes fint equales >. Celeritatum - 
 gradus ſunt Temporibus reciproce proportionales. 
PROP. X XV. 

Comparatorum Motuum celeritates , ſunt in ratione ex aired Longitudinu «. 

@ reciproca Tempcrum rationibus compoſit?e.. 


PROP, XXVI, 


In comparatis Mitibus 3 Si tranſade Longitudines , fint Temporibus propore 
tionales ; Celeritates ſunt £qualese.. Et corntrae 


bY quidem ſunt, non autem ab illo demonſtrate 3 ſed demonſtrari 


poſſe innuait eX definitione Celeritatis. Cur ergo illas non ſumpſerat 
ut Axiomats, citatis Authoribus qui illas demonſiraverant ? | 
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PROPOS. XXVIL1T, 


Ts comparatis Motibus, Virium grads ( ceteris paribus ) ſunt in ratione Une 


ex Ponderum & Celeritatum ration bus componitur. 
Idicula eſt. Sint enim duo homines A, & B, habeatque A vim ut 2, 
R B vim ut 1. Et Celeritas hominis A, ad Celeritatem hominis B, ut 
2 ad 11 Ergoratio virium A ad vires B, compoſita erit ex ratione Ponderis 
unius hominis ad Pondus alterius hominis, & ratione Celeritatis ad Celeri- 
tatem. Ridiculum. | 
Manifeſtum enim eſt in doGtrina de Ponderibus , Pondus & Viresean. 
dem cfle rem; & propterea in comparatis motibus qui tiunt a Pondere & 


Virium gradu , vires efle ut ipſa pondera nec, ut ille dicit, in rations . 


compolita cx Pondere ad Pondus & Celeritate ad Celcritatem. 


PROPOS. XXVIIL 


Datum Pondus data Vi moveree . 


Roblema notum eſt. Sed antequam ad *Demonſirationem accedam, 
pauca tibj de rei natura explicanda ſunt. 

Dcinde de eo quod preſiitit Wallifius judicabis. Primo ſciendum eſt, 
Quod pondus-majus a minore.non movetur, nili vis motrix (id <lt potentia 
ad celcritatem ) minoris, vi motrice majoris major fit. Major autem eſſe 
non. poteſt ubi pares ſunt circumitantix. Aut ergo vis motrix. minoris - 
augenda, per Machinam aliquam , aut vis majoris minuenda eft. Machi- 
narum ad hanc rem una eſt Libra 3 a cujus centro fi brachia {int utrinque 
zqualia , termini brachiorum deſcrib:nt (4 moveantur) eodem tempore - 
arcus xquales, lin inzqualia, inzqualesz ideoque brachium minus tardids . 
majus ccleritis movebitur in ratione ipſorum brachiorum. 

Secundo, Quod pondus ut 100.pzndens a brachio uno ad diſtantiam 4 . 
centro Libre quarncunque, & pondus ut 1. pendens 4 brachio altero ad 
diftantiam ut x , . Vis hec 1, eſt centelima pars virium alterias. Sin pondus: - 
idem 1, removeatur ad dittantiam a centro centuplam, habebit vim centu- - 
plam, propter centuplicatani celeritatem , 1d eſt, vim equalem vi ponderis : 
majoris , ideoque majoris vim. ſultinebit z nimirum unuſquiſque vs | 
grads. 


(14) * 

_ gradus ſuſtinebit ponderis majoris partem ſuarm, Hoceſt , Pondus minus 
multiplicato tempore ſuſtinebit majus quantumcunque, 6& remotum adhuc 
a centro Libre quantulocanque moycbit ſurſum. Qu# Problematis con- 
ſixuQio eſt per Libram. 

Tertio, Idem efficietur fi Libra ſuſtineatur 3 fulcro quod fit Horizonti 
p-rpendicuſare. Nam Libra {emper eli, etfi vulgo vocetur V.ctis, .& fitl 
cimentum, Hypomochlium appeliatur. 

Cauſa hujus rei Phylica eſt, quod potentia eris cadem elt cum celeri- 

. tate qua brachium Librz unde pendet movet incirculo , cujus centrum eſt 
centrum Librx. Sed nec Libra nec Ve&is magni momenti eſt Machina , 
ad movendum pondera ingentia , qualia erant quz movit Archimedes. 

. Ratio movendi Vi minima pondera maxima, ab co Princjpio derivatur, 
quod vis utcunqe exigua cttectum habet aliquem, 

Ab hoc Principio manitelte {cquitur, Quod qui pondus vel trahcre, vel 
trudere , vel ſurlum tollere aggrcditur, conatu primo quamquam fevi , 
aliquantum prohicit, 6 conatu perſcverante , 1d quod agereflus c{t in tem- 
pore perficict, {4 quod conatu profecerat poſlet contra. conatum. ponderis 
reliltentis retinere 3 alioqui enim pondus relaberetur. 

Ars ergo movendi datum pondus data Vi, alia non eſt quam atrs inve«- 
niendi machinam , cujus ope quod primo conatu acquilitum <ſt, uſyque ad 
conatum ſecundum , & {militer a lecundo ad tertium, 6& fic dcinceps 
conſ.rvetur. Conatibus enum quamlibet exiguis, fi multiplicentur, omnis 
tandem Vis data ſuperabitur. 

Machina autem ad cam rem prima & commodilſima eſt ea que vocatur 

« Cochlea, id ett Cylindrus firmithmus , ſecundum cujus ſuperhcicm deſcripta 
linea Spiralis multarum circumvolutionum incila fit. Quo facto viriam 

moventis, licet minimi , eftectus procedens ſecundum obliquitatem ſpira- 
lem; a pondere levando, quantumvis magno, nunquam auferetur 3 propterea 

- quod ponderis elati vis ſemper tzndit lecundum Cylindri axem , id eſt.ad 
fpiralem fere perpendiculariter- Go 

-Secunda, quz conſtat cx rotis dentatis ,.dentibus alterius, per .dentium 

-alterius interttiiia circulari motu procedentibus, icem ethicit. 

Tertia cli,. Poly{patium cx p:uribus trochl.is. Sunt & ali, ſed omnes 

-preter Cochlcam ad Vecten tive Libram reduci poſſunt 3 quaram tiguras 
& demonliirationes apud Authorcs vidcas ne te ubi opus non eſt, & preter 

'znfticatum meum d<ctineam. Contidera nunc illius demonſtrationem , & 
ſcquentes duas que ab hac dependunt, quibus clauditur Caput primum de 
Motu in generc.. — | | 

$itexpoſita (inquit) Vis V, que movers potis fit Pondus P, Celeritate C. 
Quzro hic, ti Vis & Pondus, id ctt Poadus 6 Fondus data, Librz hinc 6 

- inde appenfa tucrint, queyam hit celeritas illa data C,cum pondera omnia 

__ ejuſdem 


C25 
ejuſdem matcriz ab zquali altitudine tendant ad centrum terrz <(leritate 
' eadem. Went : Be my 

Quezroetiam , quoties pondus ut 2, pendens indiſtantiaa centro Libre 
ut 1, & pondus ut 1, in diftantiaa centro Libre (ex altera parte) ut 2 3 
quam habeat utrumvis corum celcritatem , cum in zquilibrio exiſtentia 
-quieſcant ambo. | 

Rurſus, quia in Scholio hajus Propotitionis , *"magnitudinem ponderis 
.compenſandum e<ffe dicat tarditate Motus , ſeu Temporis longitudine, 
quzro ubi-ille in antecedentibus, Celeritatis aut temporis quod fit in pon= 
dere mentionem fecit. Sciunt quidem omnes efle m zquilibratis ponderum, 
& longitudinum a centro Libre, rationeny reciprocam 3 Sed hoz in prz- 
c<dentibus demonſiratum non <&ft , nec cauſa redditaulla quare , & inqui 
ratione , tardius moveretur quod longins a centro appenfum eſt, quam 
.quod propits. Nihil ergo demonſiravit, idem vitium eftin Prop.29,& 30s 

Manifcftum etiam elt nihil illum omnino (preter vulgo cognita) de na» 
tura Motos intellexifſe, ſed que legerat Symbolis tranſcriphift., & non 
modo non demonſiraſfle , ſed 1gnorantia regulz Subftractionis in Arith- 
ametica ſpecioſa -corrupiſle, per falſam Capitis hujus Propoſitionem effavam- 

Video ctiam illum 1gnorare Demonſtrationum leges., ut-qui nec definite 
ſciat, & quz detfinierat, inter demonſirandum mutat. 7 on 

Pr:eterea Propolitiones habet inutiles prorſus & abſurdas , quales ſunt, 
Gravia gravitant in ratione ponderum. Grave quatenus non impeditur, de> 
ſcendits Grave tantundem deſcendit quanto fit terre centro propins,Graviune 
deſcenſis pollet, &c. Vitium denique Demontirationibus ejus omnibus com- 
mune eſt Obſcuritas , non dico propter Symbola , {cd propter ſermonem 
ipſum. | 

Item propter ubique inculcatum Ceterzs paribus, do&rinam ſuam redegit 
totam ad hanc unam Propolitionem, Ut eft 1 ad 1, ita eft 2ad 2, & 3 ad 
3, &m3adm 3, &c 

Icem imterpolito ubique(mutatis mutandis ) transfert omnia a pondere 
ad vim in genere. Prudenter hoc. Nihil enim tam falſum eſt , quod 
matatis mutandis non hat verum. In Propoſitione totius libri ultima , 
vider! vult intel.igere differcntiam inter Libram & Stateram, que nullaeft 3 
mui quod St.iter.; 11:11 examinatione ponderum abuſus quidam Libre coms» 
p<nd1i cauia to!crabilis in poaderitione carnium , & aliarum rerum non 
mag,ni pretii 3 1 qua pond-ratione particula brachii ultra pondus commune 
CXCUITensS, emproribus aiquantulum addit, quod neſcicbat 1lles 

Octava 1la Fiopolino Capitis primi , quam talſam cfle oftenſum eſt ſus 
loco, intccit 10. 6 17. Capitis ejuidem. Hwt tres inf<cerunt 6. 25» 27« 
28+ 29. 3O- ZI 32. 33- 34» Cafitss Secundi. He rurtus intecerunt 4. 5« 
10- 12+ 13+ 16. 18+ 20- 25» Capitis Terithe 
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| (26) 
_ . Qnod autem Propoſitiones ipfe Capitis terti; tere.omnes( niſi. quatenus 
non ree enuntiatz ſunt) cognitz veritatis lint, non ilſius ſed aliorum 
debetur Demonſirationibus. - Itaque que hactenus-de Motu edidit, nullius 
pretii eſſe cenſeo3 neque animadverlione digna', nift, quia videbuntar 
fortaſſe exteris pars aliqua eſſe Philoſophize Qxonienſis, oper:z pretium ex- 


aanbeayerc ne haberentur pro Philolophia Axglicanz : Partes dodtrine 


SN Betz adhuc reſtant duzx, que dicuntur-ſub prezlo eſſe : Ilas antequam 
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n lucemprodeant, niſi deſipiat iterum ponderabit. Neſcio tamen quan- 
_tumvis ea reviſat , an emendare (ciat , homo nominum quibus utitur ipſe 
non intelligens, ut qui ſcripfit in Elencho ſuo Gcometrix Hobbiane ratio- 
nem 2ad x, eſſe duplam3 3 ad 1, triplam3 4 ad 1, quadruplam. Quati 
una ſola ratio poſlet efſe dupla vel tripla, &c. vel ratio 42d 3, poſſct eſle 
ut quadrupla ad triplan quantitatem, & multa alia non minus his abſurda 
& puerilia. Nec mirum eft. Nam circa tempus quo ille Exclidis Elementa 
(ex priora adoleſcens percurriſſec , invaſerat Geometriam Arithmetice pars 
ill2 quam®vocant Specioſam nullum non Problems promittens ſolver. 
Cujus facilitate juventus capta, feltinan(que ad gloriam , vel ad Scientia- 
rum Mathematicarum cathedras { tacilis enim ado cft ut quili5ze puer 
Mercatoris Theoriam ejus perdiſcere uno die poilic) reli 3 in demon{itran- 
do mechodo Geometrarium ( quz aliquando long et , & veniement aw mi 
tateulione indigens) content! ticulis, Veterum D-mcn'iration's iptis non 
legerunt. Ad quas autem propolitionzs numeros. fuo3 applicaviles judt- 
.cabant, eas temere 6 plerumque faiso pcr numzros demouttrabant, nullam 
omnino rei quam tractabant habentes in animo ideam. Nolo igitur mint 
Authoris hujus aut Geometre A'ghebrici cujuſcunque opus in pofteram 


F 


txan{mittas Gcometricum. Vale. 


Cripta, nec dum miffa cenſara prime partis, accepi a te partem ſeaun- 
Sg dam, ita ob{curam ut nullo modo-examinari poſſze. - Quantum tamen 
: ſatis fit nt ſcizs neque in -hac parte quicquam. effe (przter ea quz ſciunc 
pueri ) aut Gzometrz aut Logici, aut hominis (ani, tantum tib1adnotabo. 
Caput hujus partis primum totiuſque operis quartum , incipit a Dctinitione 
guantitatis continut. 

Contizuum (inquit) quedvis - ( ſecundum Cavallerit Geometriam Tndiviſibi- 
lium ) intelligitur ex- indiviſibilibus numero -infinitis conſlare® Qaod deinde 
explicans, Hoc eft (alt) ex particul;is homogeneis infinite exiguis , numero in- 
finitss,. ut linea ex infinitis puntiy, hoc eſt, lineolis infinite exiguis, longitudine 
equalibus, &c. Miraberis fortaſſe tu juxta quam Logicam vox Cavallerius 
antrare poteſt in detinitionem quantitatis continux. Scd. ego hoc pretereco. 
 Detini io 


E m 

Defivitia falla eſt , & cx'ea [tquitury primd, quintitatcm continuanr 
omairo nuliam ale. Continuum enim -omne divitiblle eft ( ut fatentur 
Gconetr# omnes, nec I/alifies negat) 11 ({cmper divilibilia ; & propterca 
pars infinitiſſima continu nulla oft, Quod autem eX nihilis componitur 
ecii numero inhiitis nihil eſt, & per con{cquenus ( juxta Dchnitionem hanc ) 


continuum nullum ct. Rx EF Ig 
Sccundo, S1 continuum fit aggregatum (ut ille dicit) ex indiviſiibusg? , LEN 


tbi eſt quantitas diſcreta ? Nam numerus nihiloram numerus non eſt 3 


quia numerus numero additus, vel in numerum mul: jpiicatus ht major. ; 


S:d nihit , neque additione nihilorum nequz ru tip:icatione ulla auger! 
potcit, nec divitione minui. 

Tertid, Ex hac Dehnitione, aſiumpto quod ſupponit ad ProÞ. 6. Cap. 5+ 
Circuli ſeforem ex influitis num-ro ſectoribus compontt ( ( ſive quad pr apter infini- 
tatem, eadem recidir, ex totidem triangulis inter ſe ejualibus. ) Sequicur 
candem cſle rcm . ſi ſatis exigua tit, Se&orem, Lineam & Triangulum. 

Propolitionis prime , ſecunds , & tertiz cauſam nullam oficndit , cc 
poteſt 3 dcpendet enim > cauſa efficientc piylica , quam ille in parte prima 
coutideraturum fe efle cx proteſſo negat , cxperientia ilJa quam habemi s 
c prope Ferrz CIC ) contentus. Itaque utrum grave, calo tran- 
quillo, magna aliqua alticudine defcendat p=rp- -ndicalariter necne incer= 
tum linquit. Pretcrca cum Terra diurno & anruo motu (quod non ne= 
gat; perpetuo movcatar , & gravia ad Terram tortuito congregari verilt« 
mile non lit , quzcunque de gravitate dicturus cltindemontirata crunt. 

Sed tribuatur cxpericntic ira eſſe in ſuperticie rexrie, non demonſtran» 
dum, {cd ut Axioma aſſumendum eſl-t. 

Quarta, D.monſirata «ſt ab Archimede, & ab aliis poſt eum multis- 
quam ille aticcr demonſtrare conatus non d.montirat 3 neque {cquitur, ut 
11le putat CX 12, 6 13: Cap. 3» 

Quinta , Axioma meum ett traCtanti de centro Equilibrit , quam ille 
dcnuwnltrat per Prop. 8. Cap 3 quam octivam oit-ndi tupra, ſfuo loco ole 
fallam & contra demonltirata a Clariv, Hirmitto, & fao plus Magittro 
Onghtreav. Preterca Propolitio ipſa ( ut tacile o'viervare potes ) (eaplam. 
d=1truit. . Nam Q.antoram ferics infnita ultimum non habet. Ego ox 
Arithmeticarum «& Geometricarum rationum diftcrenti;s (1n quantitate 
hnita) p<rpetuo deerefcentibus magnitugines Figurarum inveltigaveram » 
' Ille tantundem . valere putavie augmentum quantitatis intinicumz & idem 
le faccre poſle {pcrabat per ſuas quantitates inhnite exiguas fruſtra. 

Prop. 6. Cap. 5. Hzc eſt, Cujuſcungque figure ex parallelis red planiſoe, 
ſecundum ſeriem infiuitam ab 0, inchoatam conſtantis, Magnitud) eft ad maguie 
tredinemn Paralelogrammi » vel ſolids Priſmatic; ſuper enuali baſe £q1uz altt, 
#t unum 4d Infineon te ries unitate aulum > & centrum gravitatic ii ea eff 


ditantis 


A. 


> 


TS 


| (28) 
diſtantia 2 vertice, que Axem ita dividit , ut pars ad baſem ſit ad partem que 
«ft ad verticem ut unum ad Indicem ſeriei unitate authum. Ik 

Demonſtraveram Cap. 23. Libr: mei De Corpore , diametrom #quilibrii 

figurarum detficientium, ita dividere axem ut pars ad verticem tit ad 
parte rcliquam, ut parallelogrammum ad figure complcmentam. Omnia 
dcnique que ille Fac propolitione cjus quinta denwntirafte {ec jactitar, con- 
jcceram 1a tabulas capitis Liori met dectme feptimn. Si non cridas, habcs 
librum ipſum, illum adi. Vides ergo gua arte tile h&c nu mats verbis 
ad ſe transferre conatus<ſt, homo impcritus & vants. 

D:monſtrare aggreditur Parabole compicmentum ad Parailclogrammum 

 fuum Me wt unum ad Tadicem ſerici Sccnundanoruin un0 autitmyit Cut ad 3b 
. quia Parabole complumentun {ut Ye putat) confiat ©x 13nfnitt numero 
{ubſecundanis. Decur ita cle , 1d Eli a baſe crefecnte p.rpituo ut mmcri 
quadratici, cujlis 1ndcx cit 2, (quod tamen verum nou cit ). Non igitur 
diſſcntimusz nam cgo hguram deficientemi a parallclogrammo fuo ad 
complementum effe demonitravi , wut Ratio quia pcrpztuo diminuitur axis, 
ad Rationem qua perpetuo d:miniitur baſis , 1d cic in Triangulo ut x ad 15 
in parabola autem ubi ratio unijus dupticata clt alterius, ut 2 ad 1. Unde 
parabola ad parallelogrammum erit ut 2 ad 33 & compicmentum ad 
parall-logrammum ut 1 ad 3( hoc cli, per jilam , ut unum ad Indicem 
ferici Secundanorum unitate auctum. ) S.d in Parabolaſtro primo ( alias 
Parabyloide cubicali }) ubi Ratio Rationis cli ttiplicata hguram dehicientem 
.cſie ad ſuum complementum ut 3 ad 1.Unde {cquitur complementum jus 
eſſe ad parallclogrammum ut x ad 4,( idcft , ut unum ad Indiccm ferici 
Tertianorum unitate auctum) 6 fic de cxteris, cgo ( exceptode Parabela ) 
-primus. Qyz cum legitlct JYallifius, occalionem arripicns turti & verbis 
aſſlumptis Primanorum, Secuadanornum , Indicum , & Exponentiam, pro ſuis 
nunc unpudenter venditat , nec tamen, ut tupra oticenſum <tt, demonitravit ; 
nec ab illius Principiis dcmontitari poſſunt, Nam 11 linta cX infinicis pun- 
&1is conltct, & panctium aiiquid tic , inhaica crit linca 5 11 punctum tit 
mhil , longitudins crit nulitus , idmque dici de Supcrticicbus & Solidis 
-potelt. | 

Prop. 14+ & 15» aggreditur centram gravitatis ScHharis, & Segmerti 

Circalt, fed ambve, &« q iz 49 1s dep.ndeut ali lung, nic ab cv prin:o 
editz. Sed quoniam 1m Ryfcto Me) ICAcnsS ©NTO!L Guorn lingam tbl rune 
witto) Centrum graviiatls cemielticall ef Q i2Grayrts, wht lunt oitendi, 
reliquas hujus parus t.cundic Propoutiones pitictiby. Nan a farumn chem 
Figurarum Ccenira gravitatis {ud 1:040 tractet , fed defiynat nullum. Ne- 
{citubicit, aut q io indi, - In {ylva Symboorum deviilima arbundus 
vIrfatursz nitil videt previce ſpectra, Iii ©by afco, mite min PU:tuac 
nihi. au. Cece. cul aut Anthmet!culn GLO HON 0 Uk, 
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Docruz WarlLlis-tanks de Motu, 


O77 AUTHORKE 
Lang - 


Tao Ma H OBBES Malmsbarienſs. 


LONDINTIT: 
Excudebat F C. pro Guilielmo Crook, ad Signum 


Draconis viridis in vico vulgo vocato 
Without Temple-bar, 1671. 


'AdLectorem Algebriſtam, 
Ontroverſi 7e noſtre boc loco legibus (ſi tibi pla- 


=" > Ceant ) paicis imponam fine. Queras ve- 

+ lin, primo, Vtrum Series quantitatum equa- 
lium, wel in ratione aliqua certa eadem,wel 
duplicata, Iriplicata,ghnc. creſcentinm ſit quantitas foni- 
ta an infinita. Si infinitam inveneris , ſecunds loco 
quaras Utrum Peſſit illa habere aliquam rationem ad 
quantitatem finitam. Tertio queras trum linea wel. 
alia magnitudo non-ſit capax diviſionis in ſemper divi- 
ſpbilia,ſive an aliqua quantitas poſſit eſſe infinite exigua. 
Sz inveneris quaititatem omnem eſſe ſemper div: febi- 
lem; &+ ſeriem quantitatum equaliam wel ſemper cre- 
Frnines equaliter wel in duplicata wel triplicata 
ratione eſſe quantitate infinitam , nec habere rationen 
ad quantitate frnitgin, nec eſſ e quantitatem ullan in fr- 
nite exignam , concedes iu mibi doGrinam Walliſianam 
de Arithmetica Infinitorum , O* doGrinam ejuſdem de 
Motu nuper editam, contra quam infra diſputavi ina- 
nem @> falſam eſſe,ut ſu per hec fundatam. Sin ſeries 
omnis quantitatum £qualium, vel creſcentium (ut ſu- 
pra ) ſit finita.;, wel ratio nulla ſit inſenite quantitatis 
ad finitan ; wel denique ſi quantitas omnis non ſit dis 
wviſibilis in ſemper diviſibilia , wicius tibi ego cedanm. 


Vale, &> meditare bc. 


. 
Ad Lecorem Geometram, 


Hinc tibi carpe Roſam ( Lefor [tndicſe) recenten 
Candidus olfacias Walliſranus edat. 
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PROP. 


PROP. 


PROP. 


E ſecione linex rede ex- 
nt] trema & media ratione. 
Pag. 1,5» 

HIT. De Polygonis regularibus. 8 

IV. De ratione curvi ad curvam itt 
circulorum circumferentiis. 15 

V. 

VI. )De magnitudine arcns circuli.17, 
VII. 19,22,29 
VIII | 
IK. De diviſtone anguli dats. 33 
X. De Sinubns, Snbtenſis, in qua- 

arante circult, - 

XI. Arcus quadrantis equalis eft fe. 
midiametro, una cum Tangente 
30 gr. 

XII. Rea que triangul; equilaters 
baſem BK ſecat a quowis wer- 
tice bifariam , ſeſquialtera et 
e5t Tangentis arcs 3o gr. 29 

Xl1I. Differentia inter majus CÞ minus 


ſegmentum refe diviſe extre- 
ma ©» media ratjone, dupla 5 
| differentice znter eandem rc- 
Gam, & eam que potentia eSt 
ad ipſamut 5 ad 4, 40 

| Xs 


& PROP. XIV. Si ſecans arcus 30 grad. ſecetur 
extrema @ med;a ratione, ma- 
jus ſegmentam erit equale ſe- 
midiagonali quadrati a ſemi- 
diametro. 41 

PROP. XV. Diprefſzo de diſcordia inter calcu» 
PROP. XVL Urn (inearum, ſuperficierum, 


Bum orum 71 daemonſtrationi« 


bics (nt etrices. 4.3,4.6 
58 P R O ”. XVIL L at 45 If O!' &: Tz enuale eft tertiz 
paris lonniveuts 1: ſua Spherd 
WH AKIE? 48 
$5 P R OP. XVIII. Pe Ut 04 1570 AS2Qe nv adrantis & = 
qual: 62 


$3 PROP. XIX. Intcr reli data 7 inks di- 


midian vm rc ud 1 *Aias 


proportiona/2s. +4 
PROP. XX. Decentro Gravitaits Giadrantis 
circul; 60 


WT PROP. XXL. De centro Graw:'tatry biline; cn 
Jus 1nd linea e: TYCHS oJ if 1dr an. 

tis, altera eSt ejijdem arcus 

ſublenſa. 63 
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Pros, 1. 


Deſetione line refle, extrema & media ratione. 


Eſcribatur quadratum ABCD , divifiſqz late- 
ribus in E,F,G,H bifariam;jungatur FE,GH, 
-quz mutuo ſe ſecabunt in centro quadrati 
ad I. Deſcribatur etiam centro D T_—_ 
DAC ſecans FE& GH in K & X. 

Ducacur deniqj EX. Dico EX xqualem efſe majori 
ſegmento retz EF five lateris AB divift c extrema 8& 


media ratione. 


Ducatur FX, eaq; ſemidiametro » F C 
deſcribatur arcus Circuli Xz (ecans [K 
FEinz. Item ſemidiametro EX oF... X71, 
deſcribatur arcus Circuli Xy ſecans |/ ja! ” 
eandem FE in y, ducanturq;” rectz he | | 
X%, XJ. A D * 
| Jam angulus EzX zqualis eſt Ap. 
duobus angulis zF X, FXz, quia hi Wl 


intern, ilfe externus eſt triangulo 


zF X. Rurſus idem angulus Ez.X propter eandem cau- 
{am 


A 
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—_ 
ſam #qualis eſt duobus angulis Xy%, yX%. Saunt autem 
X%zy & FX xquales. Quare etiam duo anguli XF* & 
2. Xy ſunt inter ſe zquales. 2, 

Habent ergo duo triangula FXz,yX% duos angulos 
xquales duobus angulis trianguli »Xy , & per conſe- 

nens-tres tribus. Sunt ergo zquiangula. Quare ut 
XF vel EX ad X%, ita cſt Xz vel Xy ad zy. Eſt ergo 
Xz. (five Xy media proportionalis) inter EX(ſive EY ) 
& py. ,_ | 
In recis EX, FX ſumantur Er,Fs utraq; zqualisEz, 
vel Fy. Jungantur rs,& 52. Erunt ergo rX,Xs x- 
quales. Itaq); rs parallela erit reaz EF ; & propterea 
- anguli alterni rsy, Fys, ut & angult (ry, Ezr alterni o- 
mnes inter ſe zquales. Erit igi:ur tum Fsyr, tum Ezsr 
rhombus. Sunt ergoreQz Fe, 5z, ry, rE, Ez, Xy inter 
ſe zquales. 

Er quoniam oftenſum eſt, Xy mediam efle proporti- 
onalem inter Ey & ty ; erit quoque Fy (#qualis Xy ) 
media proportionalis inter Ey, & wy. * | 

Erit ergo ut Ey ad F\, ita Fy ad zy; & componendo 
ut Ey plus yF (id et EF) ad Fy plus y% (id eſt Fe vel 
Ey) ita Ey ad Ez. Eſtergodiviſe EFinz&y, ita 
ut tota EF, pars Ey, & reliqua Ez , item FE, pars Fz, 
reliqua Fy ſint continue proportionales. Eſt ergo Ey, 
2d cſt EX mayjus ſegmentum redz EF diviſe extrema 
& media ratione. Qucderat demonſtcandum: ' Re- 
prehendat qui poteſt. : | 


| __ Anim. 


[3] 


Animadverſor. Paradloxum ef. Neg; Euclides, neq; 
quiſquam alins hoc docuit. Segmentum ma jus lateris 
extrema @ media ratione ſedi, eam eſſe lineam relam 

que dimidiumlateris conneGit cum tertia parte inſcri: 
oe quadrantis quis unquam cogitavit ? Segmentum 
illud omnes haflenus deſignawerunt boc modo. Produ- 
catur recia IEinM, ita ut IE ,EM fint equales, + IM 
equalis lateri. Deinde centro M, radio -MH wel MG 
deſcriptus arcus circul; abſcindet ab EF partem ejus 
(puta Ey) equalem majori ſegments. Sed- quod ea 
recie EX aqualis ſit , nuſquam dicunt. Cave ergo Le: 
Gor ne in re incerta nimium temere credens, - pro veris 
veris propinqua tautum fumes. Examina- demonſira- 
tionem , &» confer cum numeris veris; 'vcl wrdis, vel 
conſule AlgebriStas. == 
 ConfeGarjum 1. | 

 Dudtis oy, r%, erit gura Xey2r Pentagonum £qui- 
angulum & #quicrurum.. . Angulienim Xsr, Xro#- 
quales ſunt propter reQtas zquales X's, Xr- 3 & A a 
corum #qualis angulo ad F propter' , 
parallelas sr, Fy 3 & anguli rs, rsy 
xquales uterq; eidem angulo ad F 
propter Rhombos Fs, Fr. Angu- 
lus autem yXz oftenſus cſt xqualis 
anguload F. Angulo item yXz x- 
qualis eſt angulus Xzr propter rz, 
Xy parallelas. Deniqi anguli Xzs, 
Xyr Xquales ſunt eidem angulo.. 
3Xz propter baſes Xs, Xr,y% #quales. Cons. 
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La x.  Conſes; - "A 2. 


Quadratum. a majore\{egmento-Ey xquale eft duo- 


| bus quadratis, vis. quadrato a Sinu recto 30 gr. .& dimi- 


dio quadrato a totidem .graduum chorda. Eſt enim 
EI zqualis Sinui reQo 30 gr. & quia (duca chorda 
XK) eriangulam XKI fir xquicrurum & reQangulum, 
crit quadratum ab XI dimidium quadrati a chorda XK; 
poteſt autem Ey, id eſt EX utramq; EI & Xl. 
Conſe&.3. ) 

Ky eſt dimidia FI. Secetur Fl bifariami; int, . Qud- 
niam ergo Fy plus yl, & It plus?tF ſunt 2quales;quanto 
Fy major eſt. quam F?, tapta tl major eſt quam yl. Sed 
Fy major eſt quam Fr quantum eſt ty; - Quare, & tl, 
id eſt Ft, major.eſt quam 31 quantitace-tademty, Di- 
viditurautem Ft inK, ficut tliny. Quomiam: enim 
Fy plus yI &IK plus KF ſant xquales;quanto major eſt 
Fy quam. IK,tanto mayor eſt FK quam yl. . Cum ergo 
Ft, zqualisfir ty-plus yl, erit Ft. divifa in K, ficut tin 
J. Quare tK zqualiseſtyl ; & Ky *qualis FK plus 
zl. Ergo Ky eſt dunidio Fl. 


PROP. 


GJ]. 
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2. I m0 


Ato uno ſegmento ret diviſz extrema 8: media 
D; ratione znyentre alterum, F_ 

Sit data reda AB legmentum ma jus rex —— 
Secetur AB bifariam in D. Et centro D, interyallo AD 
deſcribatur circulus AFBE. Deinde ad punftuma A crc» 
Qa fic perpendicularis AC zqualis datz AB.. Et duca- 
tur per centrum-D ad peripheriam concavam CE, cui fic 
faQta zqualis AC - —— 

Dico cotam AG Ee” re KJ 5 
-eandem habere ra- / ON. / Re, 
tionem ad AB, {! Ea "8 | 4 | 
quam habecABad Yo TING | Y- —— 
BG. Quoniame- ;\ | -/ FE to. FT. 
nim (per 36 Ter-. | \\_ / 95 ot 
tit) eſt ur EC ad 
EF, ita EF ad FC, 
erit quoq; ut AG 
xqualis ipfi EC, 
ad AB #qualem 
ipfi EF, ita AB'ad BG oqualem ipfi FC. Dd er 
definictionem extreme & mediz rationis ) rea AG di- 
viſa eſt extrema & media ratione in panQo B, 

Rurſus fie BG ſegmentum minus cujuſcunq; reQz. 
Secetur BG dara bifariam in C. Ec centro C, intervallo 


C . CB 


RE 0. L v1 


BY 


CB deſcribatur Circulus BUC. In cujus circumfe- 
rentia ſumpro quadrante BM, dycatur per pun&um # 
rea MK ira ur Br 1it tertia pars datx BG. Deinde 
ducantur BK & GK ; & ſumpta in BK parte Bo quz re- 
Az Bi firxqualis, ducatur- ox ; cui parallela duRa fic 
BL ſecans GK produGam in EL. ''Poſtremd erigatur 
perpenditufarisad GL in punto L,: que (ecer GB pro- 
ductam m D.. Centro D, intervallo DB deſcribatur 
Circulus BLA. Dico CA efſe ad AB ut AB ad BC. 

* Quoniam enim LITRE + 
angulus BMK in  / AiÞop ur — ——_ 
circumferentia infi- / | h 


ſtit quadranti BM, al —_— --2 Zh 
crit ille ſemireQus, | | p 
& detractus ab an- - 

gulo retto BKG * = RB > 

relinquit ſemire- { | *, : | 


cum rKG. Et quia 1 
diviſus eſt angulas ' | / 
BKG a rea nk {/ 
bifariam , ſecabit 7B FEI 
reta KnrectamBG, ita ut fir, ut Gn ad 1B, ita GK ad 
KB (per 3ſexti). Sed eſt G# per conſtruttionem du- 

'pla Bn. Itaq; & GK eſt dupla KB. Er quoniam poni- 
eur Bo zqualis By, eric angulus onB xqualis angulo Boy. 
_ Erquoniam parallelz {ſunt 2o & BL eric angulus LBD 
zqualisangulo ozB. Item, quia parallelz ſunt perpen- 
' diculares LB & zo, erunt anguli DLB & Bon zquales. | 
+ Sunt 


S 


Sunt autem Bon & Bno Squles Teaq| DLB & Bno 
ſune zquales, Sed Bno & DBL ſunt zquales; Ergo 
DLB % DBL ſunt zquales. Ergo & roi DL, DB illis 
ſubtenſe ſunr zquales. Iraq; Circulus deſeripeus i In- 
tervallo DB eranfibit per puncum L, Er quia DL per- 
pendicularis eſt ad GL tanget GL Circulum BLA in L. 
Erit ergo (per 36 tertit) ut GA ad GL, ita GL ad GB. 
Eſt autem AB ipfi GL zqualis. (Nam cum GK dupla 
fit BK eric & GL dupla re&z LD). Ejuſdem aucem du- 
pla eſt rea BA, & proinde zqualis refz GL. Iraq; e- 
rit quoqz ut GA ad AB, ita ABadBG, &: per conle- 
quens reqz datz addidimus aliam majorem, &Cc. uy 
erat factendum. 

An. Non video quamobrem nova bec de Sefione pro- 
portionali excogitavit , niſi forie ex eo quod potentiam 
( n0n ante notam)) ſeamenti majoris cum potentia ſemi= 
diametri comparandg inveniri poſſe putet Cirenth quan 
querit magnitudinem: 

Scgmentorum iſtorum quantitates exprimi numeris 
accurate non poſſunt , neq; illarum quadrata. Verum 
prope accedit earum ratio ad rationem 5 ad 3. Nam 
fi larus AB fic partium S, erit majus ſegmentum fere 5, 
& minus-ſegmentum ferd 37- Suntenim 5, 5, 35” con 
tinus proportionales-;. ſed faciunt lineam majorem 
quam eſt recta AG tanto quanta-eſt. otava pars partis 
vicelimz quintz ipfius AB ; adeo ut differentia totius 
8. majoris ſegmenri ſui, major aliquanto fit quan tres 
ottayz partes totius lateris , & ſegmentum majus minus 

quany' 


% 
quam 7- ; ſed-quanto We) in anguſto diagrammate 
non facile diſcerni poteſt. Item quia ſegmentuny illud 
majus ſubtendit duas quintas partes quadrantis AC,non 
facile diſtingui poteric differentia ſegmenti ab arcu 
quem ſubrendit. | 


. Prov. 111. | 
De Polygonis regularibug. 


” A Natequam doctrinz hujus aggrediar demonſtra- 
| tiones, Lecorem (cire velim, qualem de difficul- 
tate ezus '(entenriam pronunciavit in{ignis Geometra, 
Aſtronomus & Philoſophus Johannes Keplerus. 

[s in libro de Figuris Harmonicis primo, Prop. 45, 
fic dicit : Heptagonus, & ab ea Figure omnes quarum 
laterum numerus eft primus, extra circulum deſcription? 
Geometrica carent ; incirculo, etſt laterum quantit as ef 
neceſſaria, ilam tamen ignorari eque neceſſe et. 

Inferits-rurſus hxc habet. Nam bic verſamur nos in 
Enzibus Stientialibus, A-pronunciamus refe,Ouod latus 
ſeptanguli eſt ex non Entibus, puta Scientialibus. Cunt 
enim ſit impoſſubilis ezus formalis deſcriptio, neq; igitur 
ſeiri poteſt 4 mente bumana , cum ſcientie poſſubilitatem 
pracedat deſcriptionis poſſubili as. Negz ſcitur 4 mente 
omniſcia attu ſumplici aterno, quia natura ſua &ſt ex int 


poſſebilibus. Ftiam 


—_ 


* 


2 


9 
Ftiam adhuc inferids. I* aq; nillum ungquam regs- 
 lare ſeptangulum a quoquam Conſtructum eſt ſciente 
wolente, Or ex propoſito agente ; nec conflrui poteſt ex 
propoſito, Sed bene fortuito conſtrui poſſet ; &» tamen 
ignorari neceſſe eſt ſitne conſliruGum an non, 

Hzc qui vera elle crederet, latuſq3 Heptagoni inve- 
nire conaretur,arrogantem dixeris Leor an inſanum ? 
Sed ego nec vera, nec modeſta, nec pia eſſe credo. 

Deinde de eo quod ad hanc rem conferre yideatur 
poſſe Algebra, fic {cribie. Concludimus igitur, Analy- 
ſes iſtas Coſſicas alienas eſſe a praſenti contemplatione, 
nec ullam conflituere gradum ſcientie. 

Equidem id credo 3 & quia fortuito conſtrui poſle 
concedit 3 & Clavius conſtrucionem mechanicam ali- 
quam eJus indicat, doctrinam hanc aggrediar, & primo 
loco conſtrutionem Hepragoni, 

In Circulo daro 3 
Heptagonum de- | 
ſcribere regulare. © 

Secerur rea que- | 
cunq; AB in octo 
partes zquales, qua- | 
rum AC fit ſeptem. 
Tam Centro A.ſcmi- 
diametris AB;AC de- 
ſcribantur duo Cir- 
culi. Deinde ſuma- 
tur perimetri Circuli | 


D 


fo) 
exterioris (quod facile taQtu eſt ) pars oftava BD, du- 
caturq; AD fecans circulum interiorem in E , quz ab- 
ſcindet partem ejus CE oQavam. 
| Secetur arcus BD 5 
bifariam in @, du- | 


I — 
> => ———— 
Ty fo 


Fs > P 


canturqz chordz By, &—..7; / 

aD. In arcnaueem | // SY 

CE applicerur rea | /: /- RN. >p 
Cb zqualis Ba, & } /', ;- Rl 
rurſus be #qualis et= | /: = 
dem Ba five aD ;;,t ': en 


+- _— 


nam ſunt zquales. | 

Dico ductam re- | _ /- ES 
Gam” Cc effe Jatus [| /f 
Heptagoni in Cic- 'f 
culo CE. R W354 

Quoniam enim 
AB eſt ad AC ut$5 
ad 7, etiam perimeter Circuli BD ad perimetrum Cir- 
cul: CE eritut$ ad 7. 

Etiam quia ſeGores ABD, ACE ſunt ſimiles, & tri- 
angula ABD, ACE fimilia, eric tum arcus BD ad ar- 
cum CE, tum chorda BD ad chordam CE ut 8-ad 7. 

Propter eandem cauſam duz chordz Ba, al), e- 
runt ad Cz, zE duas chordas dimidiati: arcus CE oe s 
ad 

"i quoniam (per conſtrucionem) tum chords Ba, 
«4D, duabus chordis Cb,bc, utrz utrifq; & inter ſe ſunt 

zquales, 


Fl 
xquales, eruns & illz chordz ad dyas chordas dimidii 
arcus CEut8ad7: & proprerea ctiam arcus Cc ad 
arcum CE ut 8ad 7. Dudiisetiam Ab, Ac, & perdu- 
Qs ad circumferentiam exteriorem in d & e, duz chor- 
dz Bd, de erunt ad duas chordas Bs, aD, ſive Cb, be, 
ut Bad 7. 

Rurcſus ſecetur arcus Ba biforiees in f, ducaturq; Af 
ſecans arcum CE in g, ducanturg; chordz Bf,Cg. Simi- 
liter ſecetur arcus Bd bifariam in k, Duda ergo Ak, 
ſecante arcumCEinh, erit chorda Bk ad chordam Cb 
ut8ad 7. Etper conſequens, quatuor chordz Ch ad 
quatuor chordas Cg ut 8 ad 7, Similiter fi duo arcus 
Cb & Cg biſecentur, & eorum biſegmenta in in finitum, 
eorum chordz fingulz ad ſfingulas, erunt in ratione 8 
ad py. Sed chordz fic ſumprz in quovis arcu infinities, 
ſunt (omnes fimul) ipſe arcus. Quare arcus Cc eſt ad 
arcumCEutSad 7. Fr arcusCc eſt (eptima pars to- 
tius perimetri per C, Ergo dud recta Cc eſt latus He- 
ptagon!1 in circulo per C. 

DuGa autem Ae abſcindic ſeptimam partemr perime- 
er1 per B. 

An. Quod chordas partinm arcus infinities ſumptas 
equales dicat eſſe ſimul ſumptas ipſi arcni, incredibile 
eft; ſic enim ſengule chorde equales deberent eſſe ſuis 
arcubus, quod eſt impoſſtbile. 

Nam fi fingulz chordz fingulis arcubus quos ſub- 
tendunt non ſunt 2quales, poſſunt illiarcus finguli & 
corum biſegmenta rurſus bilecari ; quod eſt contra ſup- 


poſi- 


[r2 

tum: /Inventim ergo” eſt =N Heptagoni ; quod eſt 
propofitum. © 

ConſeGarium 1. Ex hac demonſtratione apparete 
methodus inveniendi partem ſeptimam anguli dati, 
Nam ad arcus dati urrumq;-terminum fi a centro cir- 
culi ducantur linez rex, deinde ſemidiamerer ſecetur 
oGofariam, ſumanturg; a centro: partes ezus ſeptem de- 
ſcripto inde circulo, eritarcus major ad minorem ut 8 
ad 7. Quare duo atcus mazoris biſecti ad duos arcus 
minoris biſeCti erunt ut $ ad 7. Frtiam eorum chordz 
eruntut $2d 7. Itaq: duz chordz majoris ad arcum 
minorem applicatz Wy". excelſum ſeptimz 
partis minoris peri- | ae. __ 
metri ſupra partem VE” 4 Eu: "2 
oftavam ejuſdem pe» | p Te bY 
rimetri. Manifeſtum | /: / - hn *Þp 
enim eſt arcum Ec i FE 
eſſe ſeptimam par- 
' tem arcus Cc. Nam 
five arcus dividen- 
dus fit ſeptima pars 
Perimetr1 , ſive ma- + * /* Wo 
Jor, five minor, de- |: // a 
monſtratio erit ſem- |/* 
p< eadem. | 

- Conſe&. 2. Arcus aifcriptu radio BC zqualis eſt 
"oQave parti perimetri circuli cujus radius eſt AB & 
pars ſeptima perimetri per AC, & pars ſexta perimetri 
per punctum ſextum retz AB &c. Ex. 


1 
Experiamur = hanc _noſtram 1n Polygonis 
notis, & videamus an per illam ex Tetragono: (id eſt 
quadrato) inveniri poteſt Trigoni latus. 
Deſcribatur centro A Cir- 


culus BCD, cujus BD fic 3 24 Mr; 
quadrans. Dutta ergo chor-. ALS SR | 
da BD eſt in co Circulo la- 1 Wt 

eus Tetragonr. s1- bo 


Centro eodem A, ſemidias NY 
metro AE, quzſitad ABue \ 9p. 
3ad 43 deſcribatur Circulus. 8 5 Þ- 

EFG. Erit ergo Circulus per TE 
B ad Circulum per E ut 4 ad 3. 

Secetur quadrans BD bifariam in C, ducanturq; 
chordz zquales, BC, CD. DuQaergo AC ſecante EG 
in F, crit arcus EF pars oQtava perimetri per E, & #- 
quales arcu FG, 

Ergo tum arcus tum chordz BC, CD, erunt tum ad 
arcus tum ad chordas EF,FG ut ad 4 ad 3: 

Jama punQoE in Circulo per E applicentur EH, 
HI duabus chordis BC,CD urraqz utriq; zqualis. Quare 
duz chordz EH, HI ſunt ad duas chordas EF,FG ut 4 
ad 3,1d eſt ut arcus BD ad arcum EG. Quare ut arcus 
EI ad arcum EG, ita eft 4 ad 3. Ergo arcus GI eft ter- 
tia parsarcusEG,id eſt pars duodecima totius perimetr! 
per E; &<rcus EI tercia pars perimetri ejuſdem. . De- 
monſtrario eadem eſt quz de Hepragono. Ergo duQa 
chorda EI eſt latus Trigoni in Circulo per E, 

E 


Es. 


014 
'./Pxperiamureandem rurſus methodum ab Hexagono 
ad Pentagonum. rr TN HS 

Centro A ſemidiametro AB: deſcribatur Circulus 

' BCD; & in circumferentia- e3us a pun B applicerur 
chorda BD zqualis ſemidiametro AB. DuQa ergo 
chorda BD erit latus Hexagoni in circulo per B. 

In ſemidiametro AB ſu- == 
matur AE, quz fitad AB 
ut5 ads; & centro eadem - 
A, radio AE deſcribatur 
Circulus EFG. Erit ergo 
perimeter-per B ad perime-- 
trumperEut6adg. Se-- 
cetur BD a rea AC ( le- 
cante circulum per E in F)) | 
bifariam in C; ducanturq; 

i chordz BC,CD ; quibus zquales applicentur in circuls 
- perE, chordz EH, HI. 

Sunt ergo duz chordz-EH,*HI ad duas chordas EF, 
FG ut arcus BD ad arcum EG, id eſtut 6 ad 5 ; & ar- 
cus El ad arcum-EG ut-6 adg. Eſt ergo arcus GL quin- 
ta pars arcus EG, id eſt trigefima pars perimetri ; & to- 
tus arcus EI ſex trigefimz partes (id eſt pars quinta) 
totius perimetri per E. Eadem eſt demonſtratio quz 
in Heptagono. Dutta ergo chorda ElI eſt latus Penta- 
goni in Circulo per E, | 

\ Cor. Poteſt ergo inveniri latus Pentagoni fine ope ſe- 


Gionis ſemidiametri in extremam & mediam rationem- 
An: 


I 

An: Concinta RW. 3 ſed caveat LeGior 
concinnitas iſta ne fraudem ferat , adeatgq; ſi ſapit, exa- 
ven illud accuratiſſimunt, Arithmeticam ſpecioſam. 

Cor. 2. Ur ab exceriore Circulo ad interiorem ha- 
Genus proceſſit demon ſtratio, ita proceder etiam ab in- 
teriore, ut ex Trigono dato, inveniatur Tetragonum, 
Pentagonum ex Tetragono 3; Hexagonum ex Penta- 
gono, & fic deinceps. Dato enim latere Pentagoni 
EI, dantur duz chordx EH, HI. Quare fi diametro 
AE, addatur ſui ipſius pars quinta, nempe EB, & de- 
ſcribatur arcus BD, duz chordz EH, HI zquales erunt 
duabus chordis BC, CD utraq; utriq; & chorda BD 
Jacus Hexagoni 1n circulo per B. 


Pros, EY; 


De ratione carvi ad curuum in Circuloram circums 
ferentin, 


1*  Nlcculas ut a ſemidiametro deſcribitur circini al- 
rero pede fixo, altero circumdudo, ita etiam . 

deſcriptus inte[ligi poteſt a linea recta data unitormiter 

flexa, ideſt{ecundum angulos ſemper zquales. Qna 

quidem flexione , ft anguli ſumancur numero infiniet, 

deſcribetur Circulus. Circulus enim ſua natura nihil 

diflert a Polygono laterum numero inflaitorum. Flexio 
autem i 


16 
autem eſt diſceſſioa Gs, ſecundum angulum ali- 
quem, id quod eſt Curvedo. 

2* Curvedinum autem alia mayor alia minor eſt ; & 
propterea curvedo eſt quantitas, pertinetq; ad Subje- 
Gum Geometrarum, & maxime illorum qui ſcribunt de 
Magnitudine Circuli & inſcriptione in Circulo Poly- 
gonorum ; Quanquam de hac re nikil nobis tradicum 
lit a veteribus. 

3? Quam rationem habet in eodem Circulo, angu- 
Ius in circumferentia ad angulum 1 in ctrcumferentia, 
eandem habet curvitas majoris arcus ad curvicat-m mis 
noris. Cum enim curvedo nih1] aliud fit quam deflexio 
(per angulum in circumferentia) a redticudine , neceſſe 
eſt ut major angulus faciat majorem curvedinem. Ex 
quo ſequitue curvitates arcuum in codem circulo ele 
inter ſe ut angult. 

4* Indiverſis circulis'curvedo mayoris perimetri mi- 
nor eſt curvedine minoris, in ratione Radii ad Radium, 
ſive diametri ad diamerrum reciproca. In magno enim 
Circulo, ut in maximo circa terram Circulo curvitudo 
ad muta ſtadia diſcerni nulla poteſt ; in annulo ubiqz 
cernitur 3 in medits ergo minores habent curviratem 
maj5rem, idq, propter hanc iplam cauſam quod diame- 
ter minor eſt. Id quod Jumine natural: manifeſtum 
«lt. 

52 Eademcborda aliqua (fi ratio arcus in ciccumfe- 
rentia ad perimetrum & radit ad radium fic eadem) 
majorem portionem {ubtendirt perimetri ſux, quam 

peri- 


-” 


(17) 
perimetri majoris , pro ratione majoris perimetri ad 
minorem. Cauſa enim quare eadem refta majorem {ub- 
rendit partem minoris perimetri quam majoris, unita 
& elſcnrialis eſt minoris major curvitas. [eaq; fi cur- 
vitas in ſemicirculo ( in ſemicirculo dico, quia curvi- 
cas perimetri alcerius contraria procedit via z & propte- 
rea ſubtenſz arcuum quz cum ipfis ſimul creſcebanr, 
ultra ſemicircuſum decrefſcunt) minoris arcus ad curvi- 
tatem'majotisfitue $8 ad 7, chorda que ſubtendie par: 
tem otavam majoris, ſubtender partem ſeprimam lemi- 
perimend minoris. 
6* Traqy etiam-angulus in ciecumferentia perimetri 
minoris- (quia ſubtenſe ſunt #quales) erit ad EA 
in ma P__ perimetro ur perimeter ma jor ad minorem.. 


nl Lil 1 | Pave, V. 


-Edia PONEE a inter ſemidiametrum: 
Circuli:& ejuſdem duas quineas: "” eft; 


--Deſcribatur | quadrans Circuli- EEF< 
DAC', & compleatur quadratum: EF Sint 
ABCD. In latere-DC fignerur. Fond + 
DF duz-ipſins quintz-3 & inter. L /; *; 
DC & DT ſumacur.-media; pro»: dag : 


portionalis DR; ut ſine DC,DR;DT-continue: i proper-- 
cionales'; &deſcribantur. arcas RS, TV quadrantales: 
ER ergo arcus TV duz quintz arcus CA. 
Dico arcum FV 8&-reGam DR-<fle zquales. Sup» 
F PONae- 


Fe 
\ 


_duabus quintis quartz Ppartis Circuls ___ __...__....© 


(18) | 
ponatur datam eſſe retam zqualem arcui AC, & abea: 
deſcriptum arcum quadrantalem. Eruntergo DC,CA, 
arcus ſuper CA continue proportionales. 

Scribancur feorfim DCE.CA. Arcus ſuper CA= 


Ec ſub his. DR.RS. Arcus ſuper RS 
Rucſus ſab his DT.TV. Arcus fuper FV= 


Eruntautem in fingulis ordinibus Antecedentes ad 


_  Canſequentes. ut ſemidiametrer- ad arcum- quadrantis- 


prorſumr; & ut arcus quadrancis ad. ſemidiametrum. re- 
trorlum, | oe” 

Ur ergo DE ad RS, ita eſt RS ad arcunnuper TV. 
Ttaq3 DG, RS, arcus ſuper TV erunt continue propor- 
tionales, Ec quoniam DC,CA, Arcus ſyper-CA ſunte» 


ciam.continut proportionales, habentqzy Antecedentem- 


rimam DC communem;.ratio Arcus ſuper CA ad Ar- 
cum ſuper TV, erit (per Fucl. 14.28) duplicata ratio- 
nis CA ad RS; & propterea Arcus ſuper RS eſt medius 
proportionalis inter arcum ſuper CA. & Ar&@mfaper 
TV. Jam f DC major fit quam RS, etiam. RS ma- 
Jor erit quam. arcus fuper TV ; & Arcus CA major 
quam arcus ſuper RS. Quare,cum DC,CA, arcus ſuper 
CA fint continue proportienales, Arcus ſuper TV, Ar- 
cus ſuper RS, Arcus ſuper CA non poſlunt eſſe conti- 
nue proportionales. - Quad eſt contra. demonſtrata. 
Non eſt ergo. DC major quam RS. <t 25D 
| Sapponatur rurſus RS-inajor quam DC;erit ergoftrcus 
feper RS-medius proportionalis inter Arcum ſuper. TY, 
& majorem quameſt Arcus ſuper CA. Redibit ergo in. 
eanveniens, Quare ſemidiameter DC zqualiseſt Arcui R838 
per 


_ 


19 
per conſequens arcus _ 2a duz quintz arcus CA 
& rea DR ſunt zquales. Id eſt, media proportiona- 
lis inter ſemidiametrum & duas ejus quintas zqualis Fa 
eſt duabus quintis quartz partis Circuli circumferen= 3 
tiz. Quod erat demonſtrandum:; 7 
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d Eſcribatur quadratum ABCD, & ſecetur tum ab 
EF, GH, cum a Diagonalibus AC, BD (concur- 
rencibus in centro I) quadrifariam. 


Deinde inter DC & ipſius duas quintas ſumatur me- 
| dia 


| 20] 
dia proportionalis DR in junQa AR ſecans EF in a, 
producatur donec occurrat lateri BG produQto in b. 

Dicore&am Bb quineuplam elle retz Ea five _ 
tz partis arcus AC. 

Quoniam fimilia ſunt triangula ADR, ABb. % arcus 
quadrantis defcripti a DR eſt zqualis lateri DC, five 
AB.erit quoq; arcus defcriptus ab AB zqualis rea Bb. 
Cum ergo DR fic duz quintz arcus AC , & per conſe- 
quens, Bb quinq; quintz , eric Bb quintupla rectz Ea, 
quz, cum lic dimidia recz NE. , eſt quintca pars arcus 
AC five rex Bb. Quod erat demonſtrandum. 

Si ergo ſumatur in Jatere BC pars Br, zqualis Ea, ea 
quinguies repetita terminabicur in b. 


FC 


Scho. 
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Scholium, | | 
Si duz reaz quzcunq;' mediam. habeang inter. ſe 
proportionalem quz fit zqualis lateri AB.3enit;ut:a6< 
cus AC ad unam earum,, ita reciproce reliqua:earum 
erit ad duas quineas ipfius arcus AC. -Exemplr cauſa, 
quia latus AB eſt media proportionalis inter arcum AC 
& duas ejus quinras 3 eademq; media inter diagonalem 
AC & ſemiflem cjus DI, reqangulum ſub arcu AC & 
duabus ejus quintis zquale erit reangulo ſub BD & 
ſemiſſe ezus DI. Ur ergo arcus AC ad diagonalem 
ſuam AC vel BD,..ita-erit- {emidiagonalis DI ad DR. 
Er ut ſemiſlis arcus AC ad ſemidiagonalent, ita eſt ſemi- 

liagonalis ad DR.. 
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| ; _ Conſeei. | 
- Apparet hinc magnitado oQantis totius perimetri. 
am fi retz-DR addatur Rz pars ipſius quarta, erit 
tota Dz quinq; decimz, id eſt ſemiſlis arcus AC. Cum 
enim DR'fit duz quintz , id eſt quatuor decimz, erit 
Dz, quinq; decimz. 
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Proe:, VII 


[dem Rantibus ducatur rega DF. Dico DF 
mediam efle proportionalem inter arcum AC & 


ipſius ſemiſſem. = 
UCa= 


ES x, 2 <2MP IRS Ya a7 WY E A+ - 
Ola» OY Rey ng 


= [23] . 
Ducatur reQa Rr parallela later; BC, ſecans diapo- - 
nalem DBinr & DF ind, Quoniam ergo DF ' | 
latus BC bifariam in F, ſecabit Dd re&am Rr bifariam 
ind. Ducarur LN parallela eidem lateri BC, ſecans 
DF ine, & latus DC in N. Erunt ergo zquales DN &. 
NL, & utraq; earum zqualis ſemidiagonali DI ; & NL 
' crit divila bifariam in e. my 

Quoniam ergo, per Scholium propoſitionis praxce- 
dentis Dz. DN, DR, ſunt continue proportionales , fi 
radio Dz deſcriptus fit arcus zf, ſecabit ille retam NL 
ine; item fi radio DN deſcribatur arcus circuli NI, ſe- 
cabit ille retam Rr in d. | 
F 2 Deſcribatur jam arcus quadrantalis NIO; qui, ut o- 
ſenſum eſt,tranſic per d. Quoniam ergo DR eſt radius 
| circuli cujus quarta pars perimetri zqualis eſt lateri DC, 
erit reGa Dd five DN radius circult cujus quarta pars 
perimetri eſt zqualis rex DF. Sed rea DN eſt ra- 
dius circuli cujus quarta pars perimetri eſt ipſe arcus 
NIO. | 

Sunt ergo rea DF & arcus NIO zquales. Arcus au- 
tem NIO eſt medius proportionalis inter arcum AC & 
ejus ſemiſſem, ergo etiam recta DF eſt media propor- 
tionalis, &c, Quod erat demonftrandum. 
| Cor. 

Si a pundo & ducarur refa vc parallela lateri BC, ſe- 
cans diagonalem DB inc; erit De zqualis DF. Erit e- 
nim Dc media proportionalis inter duplam & fimplam 


Dz. Eſt autem D oſtenſa zqualis dimidio arcui AC. 
Cons. 


— —— 


> _ 2 4 


(24) 
Conſe&, 1. 
Arcus AC, id eſt rea Bb eſt media proportionalis 
.Qter latus DC & quintuplam ſemilaceris BF. Cum e- 
'm duz quintz lateris-DC , rea DR, quinq; quintz 
1ateris DC fint contine proportionales ; fi proportio 
continuetur , erunt DR, DC, & media proportionalis 
nter DC & quintuplam ſemilateris BF continue pro- . 
portionales. Iraq; Bb zqualis eſt reaz quz poteſt 
decem ſemilatera, Unde etiam ſequicur arcum qua- 
Jrantalem deſcriptum ab arcu AC extenſo in recitudi- 
nem, quintuplam cſſe ſemilateris. 
ConſeG. 2. 
Iiſdem ſtantibus, lateri AD adjiciatur in direcum 
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[25] 
Dz zqualis re&z Dz, id eſt arcui CL ; deinde ſea 
tota Ag bifariam in þ, centro b, radio Lad hg deſcrt- 
batur arcus circuli AY ſecans latus DC inT. Eritergo 
DY media proportionalis inter Jatus DC & Dz. Ducta 
ergo recta TQ parallela Jate:t BC ſecante diagonalem 
DBinQ, eritTQ latus quadrati (per demonſtrata ab 
Archimede ) zqualis Sector: DCL, five ocranti totius 
circuli deſcriprti ſemidiametro DA. 

Animad. Non ergo tranſibit TO per interſetionem 
reGie DF &» arcus CL, ut ille ſuppoſuit. Namid refu- 
tatum ſatis eſt ab Walliſs 3 quis ſi ita eſſet , recia D% 
quan bic equalem eſſet dicit arcui CL, equalis cſſet 
quatuor quintis lateris ; ut ille demonſtravit. 

| ConſeS. 3. 

Sequitur hinc arcum AC zqualem efle compoſitz 
ex latere BO & Tangente 3o graduum. 

Quoniam enim DC eſt media proportionalis inter 
arcum AC & DR ; fiad DR, & DC afſumatur tertia 
 proportionalis, erit illa zqualis latert BC una cum Tan- 
gente 3ogra- 7 
duum, Sed AT 


renovandum P;, 8 F. OM 


Dow 


eſt diagram- 
ma. | 
Sit ergo 
ABCD qua- 
dratum d1vi- 
ſum quadri- | |, te 
fariam tuma & frf—- « ip 
rectsEr, GH _—— _— —— 
H tum 


_ 
= 


[26 
tum a diagonalibus AC, BD  HRDOp in. Du- 
cantur quoq; arcus quadrantales AC, BD ſecantes EF, 
GHinKk & X. 
Sumantur in products BC,GH,re&z CL,HM,utraq; 
ſemilateri zqualis, HREOIY BM, Dudcta ergo BM, 
la ur fe- . 


midiametro P— 28 C "oP 


defcribatur v—u=> "ot 
arcus circuli' 24 Bb 
ſecans BC inn” 208 is 
productam G&-—__— SENE 
in z. Quo- # 
niam igitur |/ / / # -- 
BL poteſt Sf KAI Prop 
novem ſemi- | Þ "6 05a 
latera, & LM -E. ” 
unum , poterit BM, id eft Bi decem emilatera, & pro- 
1nde B; eſt xqualis arcuit AC vel BD. 

DuQi AK & produGia ad Jarus BC in P, erit AP 
ſecans 3o graduum, & BP Tangens 35 ocadgum, & AP 
dupla BP. Lateri BC adjiciarur Ck, zqualts BÞ 3 & 
erit tota Bk compoſita ex latere & Tangente 30 gra- 
duum. 

Demonſtrandum crgo eſt idem eſſe pungum z & k. 

Jungarur Az ſecans DC in R ; & radio DR deſcri- 


—— 


"Nt 


batur. arcus quadrantalis Rr "RK diagonalem BD | 


in T. 


Centro T, radio TD deſcribatur arcus circult fecans 
BC 


} + 


a7 Wo — 
BC inS, & producatftr ST earAPin: in FA "Sunt er- 
go DR, DT, TS xquales. 

Quoazalll autem AB eſt media proporcionali cum 
intcr AP& EK, tuminter B: X DR, cum etitam inter 
dizgonalem BD & ſemilſem ejus CI, eric ut B; (live ar- 
CUE AC) ad GD, ita Cl ad DR five ST. Arq; etiam 
ut BD ad AP, ita reciprece-EK ad DR vel ST. 
Quare 1 ſumarur in Jacere BC retta quzdam zqualis 
EK , puta rea By, & inde ad lacus AD ducatur yt pa- 
ralicha AP, eritur Bz ad yt, ita By ad ST. Quare re- 
Ca 3t cranfibit per T, &erityT xqualis ST. QuodE eſt 
abiurdum. Eft ergo BS xqualis EK,& Ss zxqualis AP. 
Quia igitur AP eſt xqualis 1k, erit Dk parallela Ss. 
Ur ergo Bk ad Dk, ita eſt BSadST. Sunt ergo By & 
Bk quales. Quod erat propolitum. 

Conſect. 4. | 

Se quit r hinc reQam HR ( quz ct differentia qua 
dux quinte arcus AC ſuperant ſemilatus DH)zqualem 
cfle FK {nut verlo 30 graduum. 

Nam {t 1n latere AB ſumacuc AV zqualis EK ; & ra- 
dio AV deſcribatur arcus circuli ſeccans AP 1n Y, erit 
VY zqualis ſemilateri BF, vel BY, & AY #qualis AV ;/ 
& propterea BY ibit ad X . eademq; BY eric Tangens 
30-graduum in circulo cujus ſemidrameter eſt AV five 
EK. Produdi ergo VK ad diagonalem AC, in Z, eric 
VZ zqualis EK. Quare demiſſa perpendicularis a pun- 
to S tranlibir per rZ&X; & BX produQa ad latus | 
DC ind, erit Cd xqualis Ci. Sed SX eſt xqualis femi- - 

latest : 9 } 


CB] 
lateri ; & proinde ZX zqualis KZ. | 

Sumatur in latere CD reQa Ca #qualis DR , duca- - 
turq; ab parallela lateri BC, ſecans ZX produdtam i in b, 
Jungarurq; Vb. Qyoniam ergo eſt ut Bi(id eſt BC lus 
eangente Cz) ad ſecantem Bd, ita BS, ad DR, id eſt 
ad Zb; & ut BC ad Cd Tangentem, ita VZ ad SX, fi 
in VX pudduts ſumatur Zb zqualis SX, erit Zb Tan- 
gens 30 graduum in arcu deſcripro ab V£. 

Jana er- 
go Vb eric 
zqualis late- 
ri BC. Fr 
quia Zb eſt 
Tangens 30 
graduum in 
Circulo cu- 
jus Radius FE 
Cd Tangens EE I 
30 graduum in RR cujus Radius eſt AB, erunt Bd, 
Vb parallelz, & junGa Vb zqualis lateri BC ; & BC 

plus Cd zqualis re&z Bz. 
_ Quoniam ergo eſt ut BC plus Cd (id eft Bi) ad Bd, 
' ita VZad DR ; & ur eadem BiadVb, itaVb ad DR, 
erit Zh zqualisipft DR. Nam hi duo analogiſini in a- 
lio punto retz SX nullo modo conſiitui poſſune. 

Ablatis ergo zqualibus DH a DR, & ZbabS$b, re- 
ftant zquales HR,SZ. Sed SZ zqualis eſt FR. Quare 
_'HR},FK ſunt zquales. Cor. 
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2 
Cor. JunQa Ry tranſi 5 4 X. 
Sequirur etiam hinc (produQa V/Z ad DC in bo re- 
 Qam Re duplum efle differentiz inter GB ſemilatus 8 
majus ſegmentum diviſz AB extrema & media ratione. 
Nam (per Cor. Prop. hujus primz) quarta pars lateris 
AB vel DC zqualis eſt reQx FK una cum differentia 
inter ſemilacus & mayus ſegmentum lateris. Quare 
dimidium lateris, id eſt ae, zqualis eſt duplz FK, & 
duplz diffterentiz inter majus ſegmentum lateris & fe- 
milatus. Sed 4R eſt dupla FK;quare Re eſt dupla diffe- 
rentiz inter majus ſegmentum lateris & ſemilatus. 


Proe, VIII. 


Eſcribatur B ______ £6 C 1-60 

rurſus qua- |. 4 : _ \ 
dratum ABCD, Gl No ho i} 
& arcus quadran- oo oO BY 
talis BD ; & Ia» | -- "\ BN 
teri BC adjiciz- | / --* ME 
cuc Ck xqualis EE WF 

| E W4 ; 


Tangent 3o gra- 4| 


duum; ducaturqz | 44 Proy.8. 
. | P- 

reqa Ak. Deinde | - 

in tacere ADB Ie || __=— 

matur Az zqualis * 

reqtz Ac faGtz [e- 


-  gmento 


[30] 
gmento major! fateris AB ( diviſi extrema & media 
'ratione) #quali. Poſtremo ducarur ab, parallzla 


lateri BC ſecans Akin b. 
 Dico redam ab, ſubtenſuram efle duas quintas arcus 


quadrantalis kn deſcripti ſemidiametro Bk, &duas il 
las quintas xquales _ 


= 7 #4 
eſſe lateri AB. Ya _ ——— wo 
Quoniam enim Ago RR ee 0 
eſt majus ſegmentum ._.___ <4 __\ on A Bll 
[ | " / 
| XN | // 


trema & media ra- | 


hteris BC divifi ex. | | hy AS 
tione,ca latus eſt De- | 


Cagon! 1n Circulo cu- a———— + 
zus ſemidiameter &ftt i j'_ 5: - 

AB (Per Elem. 1 I 4. | 2 | 
—— {JJ} wm. 


det illa decimam a hn 
fern torius perimetr1, 
id eſt quintam partem ſcmiperimetti, id ef duas quin= - 
ras arcus BD. 

Cum ergo recta Bk oſtenſa fic xqualis arcui BD, e- 
ritut AB ad Aa, ita B& (id eſt arcus BD) ad ab. 

Quare ab eſt majus ſegmentum reftz Bk diviſe CX= 
trema & media ratione. 

Applicetur arcui &» rea kp zqualis ab. FErit ergo 
__ arcus kpduz quintz arcus quadrantalis ky. Qyod eſt 

primum. Sed arcus ky: (per Corol. 4. Prop. 7.) xqua- 
lis eſt quing; ſemilateribus : ab AB. Feat. ar- 

-cus 


1 
cus k þ Xqualis eſt ipft on: Quod reſtabat de- 
monſtrandum. 
Conſeciarium. 

St lateri BC adjicratur reta/Cl xqualis ab, &.centro 
B.intervallo B/ deſcribatur arcus quadtintalis [n,& juan- 
Cta Bp producatur ad /z in 0, duda chorda lo xqualis 
erit arcui k p, ſive lateri AB. Nam (per Elem.13. Prop: 

5. )\latus BC erit majus ſegmencum rotius BY, Quare 
"ok BC ſabtendit duas quintas arcustotius [z. Cum 
Ergo angulus Bp fir duz quintz anguli kBmr, etiam 
lo erit dux quintz arcus/n. Quare rea lo quz illum 
ſubtendit eſt. Spe lateri BC, _— 06 Eg Ar- 
CU1 k p. | ". 

""Conſed. 2. 

Manifeſtum hinc eſt, cum quadratum WW ABCD, 
tum omnes recas ab'A centro ad latus BC (1 opus fic 
productum) ſecari ab ab (1 opits: ſitproduda) in extre- 
mam &'mediam'rationem.' Nan quadratim ABCD 
dividitur eadem ratione qua ipſum latus AB in 4. Item 
dividuntur ab eadem ab omnes rex ducz ab A ad BC 
(quando opus eſt producam ) eadem ratione qua AB 
dividicur in 4. Quare (per Elem. 14. Prop. 2.) dividun- 
tur in extremam 6 mediam rationem. 

Cor. Apparet hinc inveniendi quarumcunq; reQa- 
rum ſegmenta proportionalia methodus manifeſta & 
brevidima. Exempli cauſa, Si quzratur majus ſegmen- 
tum Secantis 3o graduum. Ducatur AK, & produca- 
tur ad latus BC in G, quz eſt ſecans 3o graduum ; ſe- 
cet. 


6 


| 32 
cet ca reftamabind; & Ad eſt ſegmentum majus ; & 


refiduum eſt ſegmentum minus, ; 
Sin quzratur ſc- s ref 
Clio Tangentis 30] B_ FG c oP 


graduam, quz pre- 
diaz Secantis eſt di- 
midia, & latus Cubi 
1nfcripti Circulo cu- 
Jas diameter eſt AB, 
_ ſumatur ſemiſlis ipfi-  |/-- 
us Ad, ideſtad; ea 4 
erit ſegmentum ma- 
Jus , & reliqua pars 
Tangentis erit fſe-' , 

mentum minus. Si- * 
milicer, fi ſecanda fit AF proportonaliter, data AP le. 
cet «b ine, & erit, Ae-majus ſegmentum £Jus., & eF ſe. 
gmentum,minys ; 15 & dimidia Ae majus ſegmentum di- 
midiz AF. - 


/ | 
\ 


ProP. 


G3; 


Pros, x 4 


Neulum datum REFEE in data ratione. 
Sit angulus datus BAC ; firq; ratio data AB pad 
AD. Deſcribatur arcus ADE ; & ſeceturarcus BC bi- 
fariamin F. Quare duQa AF ſecabic quoq; DE bifa- 
riam (puta) in G. Dudz ergo \ chordx BF, DG erunt 
inter ſe ut rex AB,AD. 

Applicentur duz chordz DG, GE ad arcum BF in 
I & K,ita ut chordzBI,IK fint zquales chordis DG,GE 
utraqz utrique, ducanturq; Al, AK, quarum AK ſecet 
arcum DE in L; AI ſecetarcum eundem in M. | 

Dico arcum totum BC ita diviſum elle is in K,ut arcus 
BC Gfive angulus datus 
BAC) fitad arcum BK 
(five angulum BAK) ut 
rea AB ad AD. 

Eft enim chorda BK 
ad chordam DL ut AB 
ad A!). Eft etiam ut 
dux chordz BI, IK ad 
duas chordas BM,ML, ita = 
AB ad AD. Scd duz |/ 
chorde BI, {K ſunt, per 
conſtruciionem, zquales 


K duabus 


duabus chordis DG,GE. = duz chordz DG,GE 
ſunt ad duas chordas DM,DL, ut AB ad AD. Sed ut 
duz chordz DG,GE ad duas chordas DM,DL, ita eſt 
cotusarcus DE ad arcum DL ; quod lic oftendo, 

Si bifaciam ſecentur . | 
arcus BI & IL in a&b,, 
item arcus DM, ML bifa- 
riam in c & d;& ducantcur 
biſcegmentorumchordz in 
arcu BK; item chords bi- 
ſegmenrorum inarcu DL; 
eruntillz quoq; ut ABad 
AD ; & ſemper ita erunt 
fi biſegmenca -biſegmen- * |, 
torum procederent in in- Þ*- 
finicum. Idem quoq; ve- 
rum eſt in bileQionibus areuum KC,8& LE. Sed dents 
bilcegmentorum numero ;znfinirorum xquales ſunt ipſt 
arcui. Nam ff omnes chordz minores eſſent omnibus 
ſuis-arcubus, poſſer biſeRto adhue procedere ; quod eft 
contra ſuppoſicum. 
 _Fftergo tam arcus DE ad arcum DL, quam arcus 
BC ac arcum BA , ut data AB ad Jargin AD, & ta 
quoqz angulus daitus BAC ad BAK. Eſt ergo angulus 
dats BAC {cus in, 1n data ratione AB ad AD. 
Quct crat faciendum. 


Prop, 


wr = 


[35] 


Prore. X. 


De ſmubuz, fubtenſt i aliſq; liney in quadrante_ 


Grcul:. 


\ 


Angens arcus graduum 22: eft zqualis exceſ(- 
ſui quo diagonalis quadrati latus ſuperat. 

Sit quadratum ABCD, 1a eoq; inſcriptus arcus qua- 
drantalis BD ſecans diagonalem ACinN. Itaq; AN 
xqualis eſt lateri AB. Dico MC zqualemeſſe Tangentt 
arcus 22 -. 

Deſcribatur arcus quadrantalis AC ſecans diagona- 
lemDBinM. Dutta ergo MN eric parallela lareri 
BC ; & producatur MN utrinq; ad-latera AB, DCinL 
& O. Eric ergo DO qu. oy 
lis finui arcus graduum'45, \ F- 
ſive ſemidiagonali DI. Se-- Py bo: 
cetur quadratum ABCD a 64, TY 'O & 
recis EF,GH concurrenti- &—/ s By" FR \ | 


: AN ob 
: # h R ! 
bus in T, quadrifariam- ER | / FL 
ergo DO media proportio- |/ / F ><. > \\| 


lis inter Jatus. totum DC | 7 | >\} 
© . * Yo < Ad Pro .\£O. 14. 122% \| 
& <ejus dimidium DH. WA : a J. 


-Quare ut DC ad DO, ita eſt 


Dda- 


a > © 
CY 


[38] 
DO ad DH; & ita differentia CO ad differentiam OH. 
| Sunt autem CO,NO zquales, proprter angulos av C & 
N ſemire&os. Quare NC poteſt duplam CO ; etiam C9 
poteſt duplam OH ; cum enim latus DC poteſt duplam 
DO, & ſunr DC, DO, OH = wp. ” 
continue © Þroportionales,, BR FAS 
Poterit CO duplam OH. , ' 
Sunt ergo etiam HO,0C,NC Ef a | 
continue proportionales, | 
quia NC poreft duplam CO. 
Ducatur chorda DN ; 
itaq3 angulus ODN erit an= . LL 
gulusigraduum 225. Secet 5h wo 
autem chorda DN retam ——_—__—— 
CH in R, & ecit HR zqualis HO. 
Quoniam ergo RH, NO, NC ſunt continue proporti- 
onales in ratione lateris DC ad DO, prodqafta chorda 
DN ad latus DC in P abſcindet partem CP zqualem re 
az NC, idelt exceſſui diagonalis ſupra latus Quare 
Tangens arcus graduum 22: #qualis elt exccfſui, &c. 
Quod erat demonſtrandum. 
Corol. S:quicur hinc reQam BP zqualem eſſe duplz 
CO. Nam fi centro C, interval!o CD ducatur arcus ſe- 
cans CA in 4,crit aN dupla IN,& Ag zqualis NC Cum 
ergo aC, & BC (int zquales, eric quoqz oN, id eſt du- 
pla CO zqualis BP, 


C 


: , 


ON 


| 
SAS 


ww—_— 


i. 
TRI_T 


Pzoe, 


wy _ EF \ " 
% 2 "EE 9 EY % - 5 %.VE I 
= b + 4 SEE : 
4 , Y-" o5 
X * 
'E) } 
- 


P O P, X 1. 
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Angens arcus 30 graduum una cum Tangente 
| arcus graduum 22. Sunt zquales qua- 
drati lateri BC. 

Dividatur arcus MC bifariam 1n b. Eric ergo uterqz 
arcus Cb, bM graduum 22>, & Db tranfibic per N. 

Ft aurem MK rertia pars,id eſt duz ſextz arcus CM. 
Cum ergo MK fir tertia pars MC, Mh dimidia, Erlt Ar- 
cus MK duplus arcus Kb. , 

Ergo angulus BDK'eſt ſexta pars angel CON , id 
eſt pars rei duodecima. 

Producatur Db ad latusBC in P. 


Quoniam igitur avguſus AKD eſt duz tertiz, id eſt 


oQo duodecime unius redi & angulus KDP una duo= 
decima 3 fi producatur AK, donec occurrat produtz 
Db, incider illaiaP. Nam ubicanq; incidit in Db, 
produQam faciet cum illa angulum zqualem ſeptem 
duodecimis rec, propterea quod angulus KAB #qua- 
I;s eſt ofto duodecimis, & angulus KDP uni duodect- 
mz 3 crit enim reliquus angulus KPD ſeprem duode- 
cimez unius rei. Cum enim angulus CPD fic novem, 
& angulus quem facic rangens 30 graduum cum ſua ſe- 
- cante-fir oto, reliquus angulus eric complementum ad 
Cuos rectos , id cſt ad tres angulos BPA, APD, CPD. 
L Cum 


_— 


Cum ergo angulus CPD fie tnovem , & angulus DAK 
T5 pk C duodecime, erit reliquus angulus APD ſeptem, & 
Soi anes fimul viginti quatuor duodecimz unius rei, id f 
5. <cftzqualesduobus reQtis, id eſt tribus angulis trianguli 
APD. Quare tangens 3o graduum, &c. quod erat de- 
monſtrandum. 

Ati. Confutata jampridem e$t hac propoſitio ab Wal- 

'o ex tabulis Sinuum,Secontium &» Tangentium, ſums. 
"rorum Geometrarunt ſumma cura calculatis, Vtrum 
” 96 an illis credendum fit , tua LeGor conſideratio 
e 
-  Sequitur hinc BM, MN, 
NC, CP, KS, efle inter ſe B- EEC 
zquales. Cum enim una- 
quzqzcarum dupla fit retz 
HO vel IQ, xquales erunt | | 
þ inter ſe.Przterea BP dupla os | —"K\ | 
E: eſt GS. ' Manifeſtum enim | A 4 6 
B eſt ex co quodAB dupla eſt . | $A0 
AG. Unde rurſus apparet © *  Prop|40. 44-42. 
BP «eſſe Tangentem 3o gra- | 4 E 
duum. Nam AS, quz manifeſt& zqualis eſt Tangenti 
30 graduum, _ elt GS. 


o_nÞ 
© 


Proe. XIL. 


by 


| TI EQaquz trianguli zquilateri baſem AK ſecat 
a quovis vertice bifariam , ſeſquialtera eſt 
Tangenris arcus 30 graduum. 2 


ducatur AX. Erit ergo triangulum ATX zquilate=- 
rum. Eſt ergo angulus AVD, ut & angulus KVD re- 
Qas ; erunt etiam latera AX, XD #qualia. Eſt autem 
TX dupla VX. Quare DV eſt tripla VX, id eſt ſeſqui=- 
altera DX, 1d eſt Tangentis go graduum. Quod erat 
demonſtrandum. Eadem propoſicio demonſtratur E- 
lem. 14. ad Prop.15. ſed quia longior eſt quam ut huic 
loco conveniat, legatur ab-eo qui dubitabit de vert 
tate Jus. 

Corol. Eft ergo rea DV vel EK tripla differentiz 
inter latus DC & ſemidiagonalem DI 'vel DO. Nam 
CO eſt oftenſa zqualis dimidiz Tangenti AT. 


Prozs 


. 
n—— _—_— -- od 


Sumatur in AB Tangens arcus 30 graduum APs. = 
Jungatur DT ſecans AK in V, & retam EKinX, & =: 
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Przoe. XIIL, 


Ifferentia inter majus & minus ſegmentum 

re&z diviſz extrema & media ratione, dupla 
eſt differentiz inter eandem regam,& eam quz po- 
tentia eſt ad iplam ut 5 ad 4. 

Sit data rea AB, cui ponatur ad angulos reQos BF 
ſemis datz AB. Ergo duQz AF potentia,cft ad po- 
tentiam datz ut5 ad 4, & ad potcnitam BF urg ad 1, 
Intervallo AF deſcribarur arcus circuli ſecans AB pro- 
ducam in, Potentia ergo re&z Az eſt ad poteatiam 
datz AB ut 5 ad 4, & ad potentiam BF ut 5 ad t. 

Dico differentiam inter majus & minus ſegmentum 
datz AB divilz extrema & mcdia TaHONC duplam elle. 
Bs. 

Dividatur AB bifariam 
in G. Dempta ergo AG a 
tota Az, reliqua Gz eſt ma- 
Jus ſegmentum datz AB di- 
viſz extrema & media ra- 
tione, per El.13. Prop 1. A | 
punco A in AB ſumarur Fj 
Aa zqualis G2. Quoniam / Ad Broges 16. 
gitur tum AG,GB, tum Aa E. 
Cz ſunt zquales, etiam Ga 
Bz ſunt zquales. Er quia 


41 
As eſt majus ſegmentum oy — OCR minus erit. aB. 
Major ergo eſt Gz ſegmentum mayus quam «B ſegmen- 
tum minus, duabus reQis BY Ga inter ſe zqualibus, id 
eſt dupla Bz. Ditterentia ergo inter majus & minus 
—___ dupla eſt, &c. Quod erat demonſtran- 
um. 


F* 06 Þ. XIV. 


C I Secans arcus 3o graduum ſecerur extrema & 
media ratione , mazus ſegmentum eric zquale 
ſemidiagonali quadrati a ſemidiametro. 

Deſcripto quadrato ab AB, nempe ABCD, 8 diviſo- 
quadrifariam tum a reQis EF, GH , tum a diagonalibus 
AC,BD, concurrentibus omnibus in centro quadrati ad 
I, deſcribantur duo arcus quadrantales AC,BD, ſecantes 
diagovalesin M&N, & retamFEinK. Ducatur 
AK & producatur ad latus BCin P. Eſt-ergo AP Se- 
cans arcus BK, qui-eſt arcus graduum 3o. Eſt autem 
BP Tangens 3o gradaum, & ipſius Secantis dimidia. 

Per punQa M & N. Ducatur'reta LO zqualis &. pa» 
rallela lateri BC. Quare AL, vel DO zqualis eſt ſemi- 
diagonali AT. | 

Dico AL cfſe majus ſegmentum Secantis AP diviſz 
extrema & media ratione. 
M In- 


#Þ) - 

* Tntetvallo AP _ A P3 (heads AB 
produdtam iny. A pan y ducatur yx paralleFalatert 
BC, & xqualis dimidiz Secanti AP, 1d eſt zqualis Tan- 
genti BP. Dada ergo Ax poteſt quintuplum reQz 
Jx. Intervallo Ax deſcribatur arcus circuli x# ſecans 
AB produQam in ». Quare (per Elew.13. Prop: 1.) 
Dempta yx (id eſt BP) a tota Au, reliqua erit ma- 
Jus ſegmentum re&z AP (five Az) diviſz extrema & 
media ratione. Dempta autem y% five BP ex Az,reliqua 
erit AL zqualis ſemidiago- = 
nali AT. Oftenſum enim ,____--.., 
eſt Prop. 10. rectam BB | + 
duplam efle reQz CO five. 
BL. - Traq; «L eſt zqualis | 


vY 


« 


Jx vel BP ; & reliqua AL = KA —— 
majus ſegmentum Secantis | > GATES 
AP, five re&z Ay diviſz Cor ab 4 ws | 
extrema & media ratione. = 8 | 
Quod erat demonſtran- E I — 
dum. fm E "Þ 


_ Cox. Sequitur hinc le-. 

miſfem diagonalis Al eſſe” majus ſeomentum dimidiz 
Secantis AP, id eſt Tangentis 30 graduum, id eſt lateris 
Cubi inſcripti in circulo cujus diameter eſt AB. 


Pro, 


=—- --—- oo o 
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Funor. &YV. 


Digreſio de diſcordia inter calculum linearum, ſu- 
perficierim ,  numerorum in demon{tratio- 
nibus Creome?r ic. | 


PP: £/:11.4. Def.sc, Rationem habere inter ſe ma- 
— gurtudines dicuntur, que poſſunt multiplicate. 
tete mutuc {;porare, 

Ex qua dc initione manifeſtum eſt , Lineas, Superfi- 
cies, & Solida nullam habere poſſe inter ſe rationem.' 
Nam mulciplicata nunquam_ ſe mutuo ſauperare poſ-« 
ſunt. ER 

Si tamen pro Linca uſurpetur minutum refAangulum, 
poterit quidem aliquando inveniri ratio inter ſuperfi- 
cem & recangulum illnd ctft minatiflimum 3 nempe 
quando duo quadrata ſunt inter fe ut quadratus nume= 
rus ad quadratum numerum. Quia comparari pof- 
ſant, & alter alterius efſe menſura. 

Sed quadrata quz ſunt inter ſe ut quadrati numert 
multo pauciora ſunt quam quz- non ſunt ut numert 
quadrati 3 etf-utraq; ſunt innumerabilia. 
| DoErina ergo de quantitate Linearum eſt ſcientia- 
per (e ſubſiſtens , & diſtinCa a ſcientia Su I | 


mI 


& hzc diſtinQa a ſcientia Solidorum. 

Deinde quia menſuratio omnis incipit a punfo, 
punum autem conſiderari non poteſt ut figurarum, 
quomodo poteſt punttum in quadrati angulo aliter 
conſiderari quam ut quantum aliquod quadrato & eyus 
lateri commune? Confideraretur enim ut figuratum & 
non figuratum abſurde. 

Przterea quomodo poteſt puntum om eſt i in Celt- 
tro circali haberi pro nihilo, cum fic diviſibile >? Nam 
diviſo quolibet ſeQore in partes quotcunque, in toti- 
dem dividetur etiam centrum. 

Dicet forte aliquis, ſine cognica quantitate ſigura- 
rum pauciſſima fore Theoremata de ratione Linearum 
demonſtrabilia, przterquam menſuratione mechanica. 
Sed errant, primo quia rationes Linearum inter ſe , & 

urarum conſtruciones, & paſſtones omnes tradun- 
tur ab Euclide {ine cognira aut quadrati aut cujuſcunqz 
figurz quantirate aut ratione figurz ad figuram. Nec 
quiſquam tentavit longitudinem linez per magnitudi- 
nem quadrati demonſtrare ante Archimedem ; nec poſt 
lam (quod ſcio) prater Futocium, ante Copernicum, 
nec ille quidem demonſtravit accurate. * 

Neq; hc dico quod mechanicas operationes pro le- 
gitimis demonſtracionibus admillas velim. Sed in omni 
guzſtione Geometrica multo pradentius eſſe exiſtimo, 
ante Mechanice meſurando magnitydinem quzfitam 
quantum poteſt fieri veritare proximam aſlequi , & de- 


inde cauſam inquirere propinquitatts, quz inventa veri- 
| rate 


[45] 


:tatem aut falfitatem deteger, quam temere credens in- 
certz Logicz vel Logiſticz ſuz, vel authoritari alio- 
rum, ca quz neſcaas pionunciare ;"preſcrtim ubi non 
unius tantum , ſed mulcorum Theorematum certicudo 
lab:faGQari voſſit. Mauleo credibilus pronunciat a men- 
ſura Menſor diligens, quam qui a falſis ratrocinatyir 
Principiis ; & Algebriſtam, id eſt Arichmeticam contra 
menſuratum diſputantem', dicentemq; idem ele latus 
uadrati & radicem numeri merito irridebit, - | 
Eciam. ſtudioſum veritatis nemo-:llumpotcabie qui 
cancluſionem. videns ſententix ſuz'contrariam-,-fulcm 
ramen verifimilibus ſalcem argumentis, contentus fit 
pugrare contra ſolam demonſtrationem {, quz ak- 
quando a debilicate procedit ſui ipſius ingenu, vel ab 0- 
miſfibne alicujus propoficionis quani- demonſtrator 
ſuppoſuerat Geometris, preſertim profeſlis efle cogai- 
\tam) negle&a rei veritate. Nam hujuſmodi mores 
Non Tune quzrentium veritatem ſed vicoriam. | 


Que dixi de linearum % ſaperficierum incongruens 
tia.clarius apparebunt in ſequente Problemate pro- 
Poſito ad es 


[46] 
PRrose, XYPT, 


DT quadratum ABCD, & dividatur tum a 
rectis EF, CH, tuna diagonalibus AC, BD con» 
currentibus in I quad rifariam: 

In FC producta fumatuc FK zqualis dimidiz MF, 
zungaturq 3 MK, quam radio MF deſcriptus arcus Fd "= 
cet ind; ut fint ME, Md zquales. Secet autem MK 
reqam EDin a, & diagonalem ID in b. Tranſibit-au- 
tem MK per H. 

: Ducatur Ef. parallel ID ſecans MK inf. Deinde 
wei: ME; MI defcrjbaotur arcus Ee, Ic ſecantes MK in 
EC. 

- His conftruRis mabufeſtum: elt, Prins Mo, aH, HK 
eſſe inter fe zquales. :-:- 

| rages ( quia MI eſt dupla ME ) Mb elle Highnh 
M 

| Tertio. (quia ME eſt dn pla Ea ) ; 

MF eſte duplam fa ; & (quiaME *x-- 'y PT " 
eſt dupla I) Hb efle duplam ba ;. | PR 
& eſſe tum Ha ad Hb, tuin Ma, ad: "RO + Son 
MF ut 3 ad 2, five 9 ad. . BY 
.- Quarto, manifeſtym eſt tum Kd * 
tum ba effec ad ae, ut 3ad 1,& ad Hc \ 
ut 3ad 2, atq; ita etiam eſſe Fa ad: 


[47] | 
av, nempe lit 3 ad 2, five g ad 6; & propterea juinatam 
C4 eſle paralleſam ID ; & proinde dH, Hb eſſe x- 
quales, | 
& Quinto, manifeſtum eſt MF, fb eſle zquales, & bK,. 
da xquales. Po 
Eſt ergo Md quater duo, quorum MK eſt ter tria. 
Quare MK eſt ad Md five MF ut 9 ad 8. 
Quoniam igitur MK quintuplum poteſt FK five Mb, 
{7 detrahatur FK a recta MK, reliqua bK ( per EI. 13. 
Prop.1.) erit majus ſegmentum diviſe MK five Md ex- 
trema & media ratione, | 
_ SedbK zqualis eſt 42. Quare dz eſt mayus ſegmen» 
tum diviſe Md extrema & media ratione. 

Cum ergo MK fir 9, quorum Md eſt $,& Ma 3, erit 
das. Arq; ita tota Md : fegmentum ejus majus dar; 
ſcgmentum eJas minus Ma , erunt inratione numero- 
zum $, 5 & 3.3 quod ad finem propofitionis ſecundez: 
hujus oſtendictle falſum 3; & eſt contra.Euchdem, : qui 
demonſircavic, St tora fit Rationalis utrumq; ſegmentum 
efſ: lineam-irrationalem. Nifi demonſtratio hzc con- 
futetur, rationis non eſt ut arguentes a poteſtate linea- 
rum alcerius audiantur. Linea inter parallelas oblique. 
duQa in rationes referri linearum purarum nulla deber 3 
quia conſiderandz fant vel ut triangula, vel ut paralle- 
| logramma obliquangula minuta,quorum longitudo non! 
eſt determinata. Nam longitudo figure nulla. certai 
eſt prxter. cam quz vocatur Altitudo, | 


Prop; 


«- | i0<- 
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Pxoe, XVII. 


 AtusIcolaedri zquale ct tertiz parti ſemicic- 
culi in ſua Sphzra maximi. 

Deſccibatur quadratum ABCD, & dividatur bifa- 
riam a rea EF parallela lateribus AB,DC. Deſcriba- 
-tur quadrans ABD cujus arcus fecet reQtam EF in K. 
Jun&a AK producatur ad BC in P. Eft ergo BP tan- 
gens 30 graduum 3 cui addita Pb zquali lateri BC, tota 
Bb compoſita erit ex latere & tangente 3o graduum. 
'Ducatur etiam diagonalis AC quam rea EF ſecat bi- 
fariam in 7. EET 4a ES INT uk 

JungaturDK, 
eritg; AKD 
eriangulum #- 
quilaterum. 

In latere AD 
ſamaturActer- 
tia ejus pars, 
jungaturgz cK, 
& producatur 
ad latus BC 1h 
e 3- eritq3 'Fe. | 
tertia pars FP, 


be propterea erit Be tertia pars totius Bb per Conſed. 3. 
- Septimz hujus, In 


tr 


- Tn reQis KA, KD ſumantur texe utraq; zqualis quar- 
tz parti dia oonalis AC, five dimidiz Az, jungaturq; «c. 
Eric igitur rrianguſum Ke #quilaterum ; baſis aurem 
ejus «© ſecabitur a recra KE bifariam, & ad angulos re- 
Qos. 

Ex redz BP, quz eſt Tangens 30 graduum , & ex 
duabus rectis quarum ueraq); fit zqualis ac, fiat triangu- 
'Jum «cy ; &erit & 2qualis «c. : 

Per tria punGa «cy, deſcribatur circulus cujus Cen- 
trum ſit G, ſemidiamerer Ce vel Ga. 

Quogiam autem EF live AB diameter Sphzrz eſt ad 
BP, id eſt ad «y potentia ut 3 ad t erit «» latus Cubi in- 
ſeripti i in Sphzra cujus diameter eſt EF, 'Et quoniam 
(per propoſitionem hujus 14) quarta pars diagonalis 
eſt majus ſegmentum lateris Cubi diviſt extrema 6 
media ratione ; erit (per El. 13. Prop 8.) rea «c latus: 
Pentagoni in circulo «cy ; & ipſum Pentagonum una 
ex duodecem ſedibus Dodecaedri i in eadem cuni Icoſa- 
.edro Sphzra in(cript1. : 

Compleatur Pentagonum «cy. 

Ducatur rea AF ſecans arcum AKC-in f z eritqz 
(ut ſatis notum eſt Geometris) Bf quintz'partis lateris 
AB, five diametri Sphzrz potentia quintupla. 

Delcribatur ſeorfim radio [H, qui fit zqualis Bf, cir- 
culus HL, in quo Jatus Pentagoni” zquilateri fic HL. 

Eci : ergo HL latus [coſacdri 1 in cadem Sphzra, per El. 
. Prop 16. 

"Ergo (per _ 14. Prop.5. editionts Clavianz) reda 

Oo - -——_- 
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HL eſt latus erianguli 'zquilateri inſcripti in eodem- 
circulo. Infſcribatur in circulo «ty triangulam #qui- 
laterum «7. Erit igitur «t latus Icoſacdri in Sphzra cu- 
Jas diameter eſt EF. 

Oſtendendum eſt reQam «z zqualem eſle tertiz parti 
ſemicirculi a ſemidiametro BF;id eſt arcui BK,quz pars 
eſt tertia quadrantis circylt deſcripti ab AB uc ſemi- 
diamefro. 

Semidiametro BP defcribatur arcus Ps, in quo ſuma-. 
tur Ps zqualis arcul . Dutta ergo 88 zqualis erit «y, id 
eſt lateri Icolacdri in Sphzra cujus diameter eſt EF. 
Radio ergo 8 deſcriptus arcus'circuli ſecans BP dabir 
latus Icoſacdri 3 quod Jatus fi fir ipſum Be, erit tertia 
pars redtz Bb, id eſt tertia pars arcus AC five ſemicir- 
culi ſuper diametro EF. Ut manifeſtum. eſt ex Cones 
ſeQario 3. Prop 7. . - | | 

Ratio ergo D 
reddenda eſt DT Wa 
quare «y five x 2 ot by 
_ By xqualis de- |* h 

beat elle ter. 
tiz parti arcus 
AC, id eſt ar- 
cui CK. Quzx- 
quidem ratio. 
facilius reddi 
poſlet ab in- 
tuitu ipfius Ic. 


/ 


el Ad Prop. 17. / Gy 


+5 $5»>+* 


| 1 
coſaedri ſfolidi, Sed oy 11 plago exponi non 
poreſt, proximum eſt, ut defcribamirs quatuor trian- 
gula quorum viginti faciunt Tcolaedri ſuperticiem, & ca 
poſicione qua Clavius ea diſponit, ad finem Prop. 16. 
El. 13. Sunt ergo illa triangula, DMN, MNO, NOQ , 
QOR. ' 
In ea figura fit Sphzrz polus D. Frunt ergo punGa 
D,M, N,0,0,R in ſuperficie Sphzrz concava ; & 
propterea reciz MN, NO, 00 , non erune 1n eodem 
plano cum pundts D&R, quz ſunt in plano per dia- 
2trum Sphzrz. 
Quare latus Tcoſlacdri procedit a polo D ad polum 
R per quinque reCas #quales,. nimirum a P ad M, ab 
Mad N, abNadO, abOadQO,, a0 adR., In motu 
autem primo a D ad M promovetur verſus R. Rurſus 
ab M ad N non promovetur verſus R, Tertio ab N 
ad O promovetur quantuma Dad M. Quart®0 ab O ad 
O non promovetur verſus R. Quinto a Q_promovetur 
ad ipſum punQum R. Itaq; per quinque reQas zquales, 
quz latera ſunt Icolaedri, tit motus a polo ad polum. 
Sed propter digreſſionem ad circulos proximos, qui 
dividunt ſaperficiem Sphzrx quinquifariam motus fit 
per quinque Jatera Icofaedri. In ſemicirculi antem -: 
circumferentia fic motus a polo ad polum per tres arcus 
xquales fingulas arcui CK vel BK. Ablato 1gitur mo- 
. tuqui fic per duo latera Icoſaedri nihil promoventia, 
viz per tria Jatera Icoſaedri, & per tres arcus ſemicir- 
culi, zquales ſingulas arcui CK , vel ſaltem per i]lorum 
chordas, 


a> 


[53] 
chordas, zquales erunt. Sed uy per menſuram invetite- 
tur major cherda BK. Quare tres arcus, ſinguli xqua- 
les BK ſunt zquales tribus lateribus Icoſaedri, & unus 
uni. Quod erat demonſtrandum. 

Hoc genus demonſtrationis damnabunt (certeſcio) 
Algebriſtz & fortaſſe alii, qui non admittunt in Geo» 
metriam argumenta a motu ſumpta, neq; a menfura. 
Sed ad hanc, & multas alias propolitiones Geometricas 
principia alia nulla EXCogitari polſunt, a quibus conclu- 
ſio certa derivari rite poteſt. Numeri enimad hanc rem 
(ue ſxpe demonſtravi) inepti ſunt ; nec a ſupkrficiebus 
ad longiudines, nec contra, orocedi re&e poteſt ; pro- 
pterea quod ſuperficies $& longitudines ſunt diverla ge- 
nera quantitatum. 


Proe, XVIII. 


[rculo dato xquale-invenire quadratum. 

Sir datus circulus cujus quadrans ſir DAC quadrata 
ABCD inſcriptus 3 & oQans circuli DLC. Secerur 
. quadratum ABCD tum a Ciagonalibus AC, BD cum a 
rectis EF, GH, concurrentibus omnibus in I quadrita- 
riam ; ducaturq; DF ſ{ecans arcum CL inP, & per pun- 
um P ducatur 72 (ecans diagonalem BD in Q ; + 
runtq; DT, TO xquales. 

Radio DF delcribatur arcus Fc ſecans diagonalem 
BD inc, ut fine DF, Dc zquales. Dico 
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Dico quadratum ab TO, vel DY equale- elſe {ue 
:perficiei oQtantis circuli DCL, 

A-punQo c duca- 
tur cZ parallela OY B vs DYE 
fecans DC in %. Eſt | Ws. ty; 
ergo Zc(perProp.6. £ 
.hujus) ſemiſlis arcus | 
AC, & propterea x» CH oy 
.qualis arcui CL, In | = 
arcy CL ſumatur ar- / Pa ky \ jel 
.cus LV zqualis CP, Pages SJ AV. 
zungaturqgz DV ſe- | / 4 Bop  -% 
cansTP in X 3. eritq) Va FE” iS | 
-trilineum CPYT totum 4 ES rs, 
intra Setorem DCL ; trilineum antem PAL cotum EXe 
tra ſecorem eundem. 

Sunt autem ambotrilineafimul (ut antehac oſtend;, 
& nunc oſtendam) e#qualia ſectori APV. -Quomiam e- 
nim rea BC ({cQa eſt bifariamin F , & triangulorum 
DCB, DT bales ſunt parallelz, etian baſis TO {eQa 
eſt wha] inP.; & criangula DYP, DPQ zqualia 
ſunt. 

Jam DPL plus POL plus CPI. ſunt zqualia DVL 
Aves DCP: (quia DPL, plus POL eſt zquale DYP.) 
Nam DCV _— DVP zqualc cſt DCP five DVL. 

- Quare DPL piva PGL plus CYP zquale eſt DCV 
plus DVP. 

Ablatis igitur vering; a” DPL, DC, Zell 


"PAL 


<——_ 
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POL plas CYP zquale ove. Et haGenus af. 
ſenſere adverſarii. Conceſfere hoc quoque (nam mani-. 
feſtum eſt) quod fi CYP, POL ſunt inter ſe zqualia, x-- 
_ qualia etiam efle triangulum DQTY & {eQorem DCL. 

_ Demonſtratum autem putaram, ante ex eo quod tri- 
angulum cujus vertex fir D & baſis parallela lateri BC, 
zquale {eqori DCL nullum conſtitui poteſt cujus baſts 
non tranfit per P. Sed vim demonſtrationis non per- 
ſpexerunt. Ape igitur demonſtrationem afferamus, \t 
fieri poteſt, clariorem. 

Radio DI, qux media proportionalis eſt inter latus 
DC & (emilatus Dk deſcribatur arcus circuli ſecans DF 
.inb, &DV.in,,&DCin b ; & per punQum b duca- 
tur eq ſecans DC ine, & diagonalemBD ing & DV in 
0s Ericergo tum ſector DCP duplus ſeftoris Dbb,cum 
quadriline! CPbb; item triangulum DXY duplum cum 
-rrianguli Dbe tum quadrilinet YXoe. Quare (cor re- - 
liquns DVP duplus eſt cum trilinei CYP, tum quadri- 
*linei VPb;, Et:Dbi duplus trilinei bbe. 

Cum ergo ſecor DVP duplus fic trilinet CYP, idemqz 
- zqualis duobus trilineis CYP, POL; erune CYP, POL 
xqualia inter ſe. Quod erat demonſtrandum. 

Inventum ergo eſt quadratum{(nempe quadratum ab- 
YO _) z=quale oQanti circuli, nempe ſeftori DCL 5 atq; 
 adeo effeGa eſt quadratura circuli,nec nunc primum(ed : 
multis abhinc annis,diverfts methodis ſatis demonſtrata. 

Ex hac demonſtratione deduxti etiam duplicationem- 
'cubi, oſtendens quatuor reas CB, Zc, eq, 8& Ik efſle - 
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[55] -- 
continue proportionales. Sed neque hoc intellexe- 
runt Algebriſtz. Objicic enim Profeſſor Savilianus, 
Quod re&z CB, YO, Zr non ſunt continue propor- 
tionales. Efſent enim eriam BD, DQ_, DC proportio- 
nales- Suppoſito,inquit, diviſameſſe BC quinquifari- 
am, quadratum eyus eſt 25, & quadratum a BD (cum 
fit ejus duplum) 50. Quadratuma DQ_40; quadra- 
tum a Dc 323 & proinde quadratum Zc 16 vicefime 
quintz totius quadrati ABCD. Sed quadratum a Ze 
eſt io decimez textz quadrati ABCD. Sed 16 vice- 
mz quintz & 10 decimz lextz non ſunt zquales. Non: 
ſunt ergo CB, TQ_, Zcproportionales. 

Sed ejuſmodi ar- 
gumenta ( propter 
cauſas ad Prop. 15, 
declaratas ) merz 
ſunt ſpiritus Alge- _ 
brici preſtigiz nn-__! 
meros applicantis - 
quantitatibus que: 
numer! - ad +nume-: - | 
rum non habent 'ra-- 
tionem. oY 

Si BC diviſa fue--A OT OOCE D 
rit quinquifariam, erit quadratum a BF 65, nempe- 
quarta pars 25. Quare Dc exit 31, & quadratum a: 
BD: 6Ches tantumfive $0.0 4 NE” NNN 

Sed media proportionalis inter $ & 5 erit latus (latus* 
dicoy, 
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. omnes in iplo arcu, [0 PEE a 
deberent duo Jatera NEL 
_N7Z 


viſeris lincam vel ali- [/.. | ' 
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dico,non Radicem) numeri 40. Ernnt ergonon-mods 
50,40,32, ſedetiam 50, 40, 317 continue proportio- 
nales. Quz cauſa ergo huyjus difcordiz eſſe poteſt 
(cum perſpicue demonſtratum fir, tum quod Ze eſt x- 
qualis dimidio arcus AC, tum quadratumab T0 zquale 
efle Seftort CL) niſi quod ltnex duQz (id eſt diviſi- 
biles ſecundum latitudinem ) comparari cum lines pu-. 
ris, id eſt ſine laticudine non poſſunt. Sed reQas CB, 
Zc, eq,kleſle continuc proportionales, demonſtratione 
ſequenteclarilime explicabo. | 
ConſeGarium, 

Arcus CL minor eſt quatuor quintis Radii DC. 
Omnes enim Sinus verſi quos in Quadrante DAC duci 
poſiibile eſt, zquales ſunt fimul ſumpri arez ipſtus qua- 
drantis, & per conſequens, quadrato DYQM, five qua+ 
tuor quintis quadrati ABCD. Et fiquidem Sinus illi 
verſ1 terminarentur F 


BC”, CD quadrati 
ABCD <«ſle ad duas 
{cmifles arcus AC, in [of Miri 

ratione CD ad DY | X " 


SLE” I» 


— 


Fd 


— 


duvlicata 3 ſed non Þ/ / Af? 
eſt ita. Nam etl] dt- > mf AL Prob. 18. 


am quantitatem con» A SITTETT #5... 
tinyam.n xternum ,' . - | 2s 
| nUNe 
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 munquam tamen pervenies ad Nihil 3 quia quantitas 
concinua diviſibilis eſt in ſemper diviſibilia, Sinus er- 
go, quibus univerſis impletur area quadrantis habebunt 
finguli ſuas laticudines, eruntq; ſemper numero finiti- 
Sunt autem hi finus verſi inter ſe Parallelt, quorum 
maximus DC eſt circuli radius cujus terminus ad C eft 
arcus minutus. Eſt autem DC latus quadrati ABCD, 
& propterea (cum habeat laticudinem) erit retangu- 
lum, 8 proinde inajus quam radius DC.. Pars ergo 
ejus extat extra circulum. Eadem eſt ratio cztero- 
rum Sinuum verforum 3; & ſiquidem ſecundum latitu- 
dir:em divift fuerint quoties dividi-poſſunt , nunquam 
ad iadiviſtbile peryenietur. Majus ergo eſt aggrega- 
tum partium ambitus recangulorum extantium ex- 
tra quadrantem quam appregatum partium ipfius AC. 
Minus 'ergo aliquanto eſt arcus AC quam quatuor 
quintz diametri & arcus CL five Zc minor quatuor 
quintis lateris DC. 


- Pro. 2 > CN 


Neer reQam datam & ipfias dimidiam' invenire 
duas medias proportionales. | | 


Q Sit 


# — | 
Sit data AB , & dimidia ejus BC diſpoſitz ad angu« 


los reQos, jungaturq; AC,& ſecetur AC bifariam in D:; 


Centro D, radio DA deſcribatur ſemicirculus, & divi- 
datur bifariam in E. Ducantur AE, CE ; & in pro: 
duca CB ponatur BF zqualis CE. In produtia AB 
ſumantur duz-quintz retz AB,quz fit Bz, & inter AB 


& Bi inveniatur media proportionalis Bk cui in AB 


produQa ponatur zqualis BG ( que per ſupra demon- 
Krata zqualis eſt duabus quintis arcus quadrantalis de- 
ſcripti ab AB) ducanturq; FG, GC. Deinde divifa: 
CF bifariam in /, centro / radio IF deſcribatur ſemicir- 


cukus per F & G, qui tranfibit per C ; quod fic o-. 


Kendo. _. LE 

.. Rela AC, cuyus qua- CE ARS. 
dratum eſt quincuplum I #8 
quadrati BCzeſt media pro-= ;- 4 2... Nw | 
portionalis inter. arcum F&@—__! Bb; > 3 
quadrantalem . deſcriptum. NJ Sp, ty -/ 
ab AB & <jus dimidium, {- \ #F-.;-—_ / 

ut oſtenſum eſt ad Prop.6. \; WT oo 
Traqz CE zqualis. eſt dimi +. FF \ | i”. 

dio arcui quadrantali de- < ls 

ſcripto ab AB (nam-pro- - A 


pter angulum rectum ad E, CE eſt media 
CE,EA & earum utramvis. Quare BF eſt xqualis di- 
midio arcus quadrantalis deſcripti ab AB. Eft autem 
BG, ad BF & totam- AB in ratione continua, tertia, per 
Prop. 7- Quoniam igitur arcus quadrantalis ab AB : 


dia. oad.ads 


s % hs 
cf 


inter ambas:.. 


ipla 


is z 
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"Fo AB : duz quintz arcus quadranralis ab AB ſunt” 
continue proportionales, erit ut duz quintz arcus qua- 
drantalisab AB (ſive reQa Bk) ad dimidiam AB, ita 
AB ad dimidium arcum quadrantalem ab AB. Eſt ergo- 
ut AB ad BF, ita DGad BC. -- 

In arcu ABC applicetur a punQto A rea AH zqua- 
Iis BC. Erunt ergo AB; CH zquales, & propterea ar- 
cus HE, EB, five anguli HCE, ECF zquales, & reQz 
HF BF, i item CF,AF *quales, & DE produc dividet 
angulum AFC bifariam. 

Similia ergo ſunt triangula ABF, CBC. Quare an- 
gul: BGC, BAF fant xquales, icem anguli BCG, BFA 
xquales. Er (propter angulum CHA reQum, 8 CH 
xqualem AB)triangula ABF,FBG ſunt fimilia & zxqua- 
lia. Ergo zquales inter ſe ſunt tum BF, GC, tum CH. 
(five AB) & FG 

Er diviſa AG bifuriads] inh, centro þ, radio hA de 
ſcriptus ſemicirculus tranſibit per F. 

Re&angulum ergo eſt FGCH, 8: triangula ABF; FBG 
ſimilia. Eſt ergo ut ABad FB, ita FB ad BG, % ita 
BG ad BC. Inventx (ergo ſune BF, BG duz medie® 

 proportionales inter datam. AB & dimidian” Jus BC. ; 
_ Quoderat faciendum. 

Cor. | 
_ Manifeſtum eſt ex. przcedentibus ; ; daarum-medi-: 
 arum majorem efle oftantem , minorem: duas quintas 
arcus quadrantis deſcripti ab AB. Item AB (five CF): 
zqualem eſſe FG; & BG xqualem efle illi parti rea 
EST -/ 
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CH quam! 'abſcindit AB computandam a TY C, que 
omnia ad oculos demonſtrat Problematis Conſtrutiio. 


P R OP, + <4 @ 
De Centro Gravitatis Quadranty Grcul:, 


| pr —_—_ Gravitatis quadrantiscirculicſt in re- 

Ga e centro dividente arcum bifariam ; & di- 

Naca centro circuli tanto quanta eſt media propor- 
tionalis inter ſemidiametrum 6 duas ejus quintas, ' 

Deſcribatur quadratum ABCD, & 1n eco quadrans 
ADC, ducanturg; diagonales AC, BD, quarum BD (e- 
cabit arcum AC bifariam in L. 

[nveniatur inter {emidiamerrum DC, & duas ejus 
quintas media proportionalis DR. , & radio DR deſcri- 
batur arcus quadrantis RS lecans diagonalem BD in %, 

Dico zefſe centrum Gravicatis quadrantis DAC, 


Secetur qua-' FX 
dratum ABCDa #%& f 
retis EF, GH, .. |. |, F1Þ 
ſecantibus {ſe NN ||» 
mutuo & - ad 6 WY 


angulos  rectos '-; | 
in], quadritari- 

am: } -Jungatur +" 
DF -: .ſecans Ar. 
cam AC in P ;: 
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& per P ducatur TO parallela BC ſecans diagonalem : 
BDinQ,&EFin V;compleaturg; quadratum DYQM, . - 
cujus lacus OM fecetarcum AC in N. 

Ur ergo quadratum a DF ad quadratum DP wel DC, 
ita eſt quadratum a DC ad quadratum a DT. Eſt er- 
go quadratum ABCD 5 quorum quadratum DYOM 
ſt 

Jungatur 1M, que dividet DO bifariam. DuGz 1- 
tem PK,NO, illa Jateri AB, hzc lateri BC parallela, fe- 
cabunt ſe mutuo & ad angulos reQtos in medio recte 
Do. 

Quoniam igitur quadratum ABCD eſt ad quadra- 
tum DTG M ut 5 ad 4, erit quadratum a DQ_,, 8 _ 
rum quadratum ab 1'0 eſt 4, & quadratum a DC, 5, & 
quadratum a dimidia DO, 2. 

Quadratum ergo a dimidia DQ eſt duz quintz qua- | 
drati ABCD. Eſt ergo dimidia DQ media proportio- 
nalis inter ſemidiamerrum DC 8:duas ejus quintas, & 
proinde zqualis DZ. Eſt autem Z centram tum ma- 
onitudinis cum gravitatis quadrati DTQM; 8 puncum 
{centrum magnirudinis & gravitatis quadrati ABCD. 

. Oftenſurn:autem eſt propofitione 18 hujus, quadra- 
tom DTOQM, '& quadrantem DAC inter ſe effe zqualia 
& trilinea CY P, POL, AMN NoL efle inter ſe zqualia. 
Ergo f1 a quadrato DTQM auterantur duo trilinea #- 
qualia POF.,NOL,& addantur cidem quadrato duo tri- 
lineaCTP, AMN ad zquales diſtantias a diametris zqui- 
Iibrit, erilinea CYP, AMN xquiponderabunt 3 ſed di- 

| R ſtantizx 
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N, PO". ON ſunt equales & xqualitey 
a ket ftris equilibrii NO, Pk , item punQa 7, 
L N= @rhualiter diſtant a centro gravitatis totiuss 
ur,.Z centrum gravicatis quadrantis DAC, 
TY Fer nonſtrandum. 
| ConſeGarium: 
$@opravicatis ſemicirculi eſt media proportio- 
* 2x ds & unam quintam arcns AC. Oftenſum 
<# oh | beſt (Frop. 5.) rectam quz media eſt inter ſemi- 
ED Wetram & duas eJus quintas. zqualem- efle duabus: 
LP F quietis arcus AC. Stjpitur ZO producatur ad þ,ita ur 
* ZO,Op fint zquales, ducta Dp erir p; cencrum gravita- 
4 tis quadrantis zqualis DAC. Quoniam autem punQtum' 
 _, Odividit Zp bifariam, eric puntum O centrum gravi- 
_ _ ratisdupli quadrantisD AC,hoc eſt ſemicirculi radioDC; 
deſcripti, 8& Dp procucta ab[cinder arcum Cl zqualem: 
arcut LC. Cum. 
ergo quadrans ; B 
DAC quieſcat.' © . 
3h Z, & duplus: | 
SeQor. Cl quie-- "7% 4. 
ſcat in þ,. totus: ——— 
ſemicirculus qui-. -| Al \ 
eſcet in O. Sed: fg : 
ZO eſt media; —þ \ 
proportionalis. . > M +1 —D 
inter DZ &eus ſemiflew, deft inter duas quintas &' 
unam quintam arcus AC,propter rrianpulum DOZ res 
Qangulum & zquicrurum, \PROP:; 
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[Entrum Gravitatis billet ALCH 
gonalt ÞD, diſtans a puncto Bc if 
girudo Tangentis 3o graduum. 
Inveniatur Tangens 3o graduum BY, cui a oft 
-- B in diagonali BD fiamatur xqualis BT. Dico pm 
cum T elle centrum Gravitatis bilinet ALCA. 
Quontiam enim quadratum ab AB eſt ad quadratum 
a BX, five BT ut3ad n, & quadratum: a ſemidiagonalt 
Bl eſt dimidium quadrati ab AB, eric quadratum a BI . 
ad quadratum-a BT ut+ad 1, id eſt ut 3ad 2, 
Eſt autem triſineum ABCLA ad bilineum ALCA 
ut 2ad 2, quod. fic oftendo, 
Gnomon YBM eſt quinta pars quadrati DYoM,. id 
eſt quinra pars quadrantis DAC. - Quare etiam trili- 
neum ABCL A. eſt quinta pars, five duz decimz qua- 
drati ABCD. Eſtautem triangulum ABC dimidium 
five quinque decimz' quadrati ABC. Sed quadrans 
DAC eft quatuor quintz, five oo decimz quadrati 
ABCD. Eſt ergo bilineum ALCA tres decime qua» 
dratt ABCD. 
Eſt igitur ratio triliner ad bilineum eadem quz-2 ad 
3. id eſt reciproca rationts tum magnitudinum ALCA, 


ABCLA., tum quadratorum. BI, BT. Jupgatur AF 
ſecans: 


_ 
-, 


Ks Jiagoniem BDi in 5 Quoniam ergo AB eft 
* Jorts BF, & angulus ABF a reQa Ba diviſus bifariam, - 
-ent Az dupla aF. Eſt ergo punQum 4 centrum Gravi- 

" tatis totzus trianguli ABC. 

\Fpcerur oT Bn 
bifariam in b, * <-- 
ſumaturq); ac tri= | | 
pla T6,fitq; cen= | | /& 
trum librz a. E- SH 

... ritergo ur trill= {/'/ - 

neum ABCLA, ': -©- 
ad bilineum |-- <-> 
ALCA, id et <+-—., 

ac 2ad 3, ita re- 

. ciprocecaad aT, nempent 3ad 2. Fiſt ergo T cen- 

trum Gravitatis bilinet ALCA , & punQum c centrum 
dim triline1 ABCLA. Quod erat demonſtran- 
Us | | 


FINIS. 


